Antonija Horvatek: Muke zvane RAZLOMCI
¢lanak izaSao dasopisu Potek br. 29, 2007.
1/8

Muke zvane “razlomci”

U osnovnoj Skoli osnovne stvari o razlomcimadgauamo u 5. i 6. razredu. U 5. razredu
naglasak je na pojasnjenju samog pojma razlomkaSeaazl|Eitin natina (kroz razkite pristupe i
razlicite tipove zadataka), dok je u 6. razredu naglasal@unskim operacijama.

U ovom¢lanku pokuSaéu navesti na koje bismo svedra u 5. razredu trebali pojasniti
pojam razlomka, te kalggovezatite razltite pristupe i pojasniti¢enicima da se u svima njima radi
o jednom te istom pojmu razlomka Naravno, neki moji pristupi podudaraju se s ppgha u
nekim udzbenicima (ipak @amo o istom gradivu!), no ovdiete ipak né i pojasnjenja,
povezivanja i zadatke kojih u udzbenicima nema.

1. Pojam razlomka uvodimo prigjgjuci se primjera iz svakodnevnog zivota.&&mo mnogo
putaculi za: pola satapola ¢okolade getvrtinu kruha... Razmislimo (i opiSemo) kolika bi bila

treéina pizze,osminatorte,petina livade... U prvim pismenim primjerima bOJamg:

pravokutnika, srca, jednakokraog trokuta; zatim% kvadrata, pravokutnikaé;—l1r kruga... Zamisljamo
da su to torte, pizze, livad&kolade... Pritom naglaSavamo &j@olovina, treéina, ¢etvrtina...
koje nam govore na koliko jednakih dijelova dijetirmadani lik. Uvodimo zapisézlt, % %

pomau razlomgke crte.
Kad wenici usvoje pojam polovine, the@e, ¢etvrtine..., kréemo na uvdenje razlomakaiji

je brojnik veéi od 1. Dakle, bojameé— pravokutnika,g kruga,g kvadrata... Pritom stalno

ponavljamo dgrvo uoéavamo "doljnji broj” koji nam govori na koliko jednakih dijelova dijelo
zadani lik (dakle, prvo moramo obratiti paznju pecr treéina, ¢etvrtina, devetina..), a zatim na

"gornji broj"  koji nam govori koliko tih dijelova trebamo oboja@vdije, naravno, treba uvesti i

nazivebrojnik i nazivnik, te proslu réenicu iskazati i pomau njih.

o TP 3 . ,
| u vezi ovih zadataka trebamo se prisjetiti ngdra iz Zivota, nprz kruha, mozemo rezati

jabuku, usitniticokoladu...

2. Nakon Sto smo n&ili kako obojati % pravokutnika, treba uvjezbatobrat: sa sl€ice (npr.
[TT1T] ) na kojoj su véobojaneé pravokutnika, uvjezbatgitati koji dio je obojan. Kod prvog
ovakvog zadatka (a i kasnije, kad zaborave) mndgbuore:% (uctavaju 2 obojana i 3 neobojana

dijela, pa iz toga sloiezé). Stoga ih trebamo uputiti da prvo izbroje kolikoupno dijelova imamo (i

obojanih i neobojanih zajedno). Ako ih je npr. &klpucujemo da je svaki dipetina tog lika, pa broj
5 zapisujemo mazivnik. A brojobojanih dijelova, tj. obojanih petina, zapisujembiojnik .
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Nadalje, treba uvjezbati da se sa zadak&sliita i koji je dio zadanog likaeobojan Kad
ucenici to savladaju, zgodno je dit: ako znamo koliko je dijelova obojano, iz toga slwaju kad
nemamo sléice mozemazracunati koliko je dijelova neobojano.

Uz navedeno pod 1. i 2. prirodno se nadovezujedsi zadaci:

2.1. Dopuni réenice:
a) Ako pizzu podijelimo na 8 jednakih dijelovagdtjelovi su njezine . Prema

tome, pizzaima __ osmina. (1—:=)

b) Tortaima __ osmina.
¢) Pravokutnik ima ___ tééne.
d) Jedno cijelo ima __ petina.

e) Ako su obojane% pravokutnika, neobojano je __ pravokutnika.
f) Ako je pokoéenog livade, nepokoSene su ___livade.

g) Ako su za vrijeme predstave bile popunje}weﬂvorane, nepopunjena je bila __ dvorane.

S boljim &enicima mozemo komentirati i koliko dva, tri...atg imaju petina, osmina...

3. Nakon Sto tenici dobro savladaju navedeno pod 1. i 2. vezarrave razlomke, savladati
treba isto to vezano i uepraveraziomke. Svakako, najvazniji zadaci kroz kégeno i vizualno
pojasniti i uvjeZbati razumijevanje nepravog razkansu zadaci poput:

3.1. Oboiji:
a) g pravokutnika

b) g kruga

3.2. Napisi koliko jeega obojano:
IR

b)

Kao Sto u vezi pravih razlomakacsli zadaci najbolje pojasnjavaju sam pojam razlomkalim
da sléno tome u vezi nepravih razlomaka upravo navedaataa najbolje pojasnjavaju njihovo

znaenje. Kad denici prvi put ugledaju zadatak poput 3.1.a) “Obgojpravokutnika”, mnogi

reagiraju wudu: “Pa to je nemoge!”. Naravno, to je i zadekivati, poSto oni dosad joS nisu vidjeli
da jedopustenmacrtati i viSe pravokutnika te im bojati ¢nee. U tom je zadatku najbolje krenuti od
crtanjajednog pravokutnika, ugavanja nazivnika (tkéna), podjele pravokutnika na 3 jednaka dijela,
komentiranja/uspotivanja koji dio bismo trebali obojati a koji je magp (zasad) obojati...,
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obojamog pravokutnika, a zatim wano koliko josS trebamo obojati, docrtamo josS jedan

pravokutnik... Ovo je jako efektno izvesti poénaaunala — ndnttp://public.carnet.hr/~ahorvate
mozete né Sketchpad datoteke u kojimacstie nastaju korak po korak (kao da ih crtate na
ploci/papiru), a naknadno joS mozete mijenjati brojilknazivnik te se istovremeno na&hi
dogataju odgovarajée promjene...

k!
5
U prvim takvim zadacima zadajemo razlomke s bkajm 1. | ovdje naglaSavamo da nam

W

4. Slijede zadaci tipa:= od 20 je ", E od42ije _ "..

rije¢ npr. petina govori da zadani brgjodijelimo s 5 Dakle,éod 20 rgunamo kao 20:5, a to je 4.

Zatim slijede zadaci tipag' od 48 je __ " u kojima je brojnik ¢¥eod 1. U njima naglaSavamo
isto Sto smo naglaSavali i u zadacima navedenimlpoda hammazivnik govori na koliko jednakih
dijelova dijelimo cjelinu (zné&, ovdje r&unamo 48:6=8), a brojnik nam govori koliko takvilfetbva
trebamo "uzeti” (dakle, 5 puta "uzimamo" osmicurgunamo 58=40).

Dakle, i kod zadataka tipa "Obo% pravokutnika!" i kod zadataka tipa "Koliko f;é od
487", u pozadini jésta prica, u oba sléaja razlomakg predstavljasto!

Naravno, ovi zadaci nisu sami sebi svrh&, tveba uvjezbati i njihovu primjenu u zadacima
poput:

4.1. Od 42 tenika 5.a razreda§ ih ima gripu pa nisu dosli u Skolu.

8
a) Koliko wenika 5.a razreda nije doslo u Skolu?
b) Koliko ih je doslo?
c) Koji je dio 5.a razreda u Skoli? (izrazi razkom)

4.2. U kutiji se nalazi 20 jednako velikébkoladaé kutije ¢ine ¢okolade s Ijeénjacima1 cokolade

4
S jagodama% cokolade s graficama, a ostalo su mlijae ¢cokolade. Koliko jetokolada koje vrste

u toj kutiji?

5. Slijede zadaci tipa: "Od 2@enika nekog razreda, 11 je djesiop. Koji dio tog razredaine
djevogice?"
Evo zadataka kojiméemo wenike navesti na Zeljene zakiike:

5.1. U razredu ima 2Qanika. Tada:
a) 1 wenik¢ini __ razreda.
b) 2 wenikacine __ razreda.
c) 3 wenikacine ___razreda.
d) 7 @&enikacini __ razreda.
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e) Ako je utom razredu 11 dje¥aja, onecine ___ razreda.

5.2. U bombonijeri se nalazi 16 jednakih bomboredat
a) 1 bombortini __ bombonijere.
b) 2 bombondine __ bombonijere.
c) Josip je pojeo 7 bombona iz te bombonijereikdio bombonijere je pojeo?

5.3. a) U jednu kantu stane 15 litara t@ke. Ako je Pavle u nju ulio 4 litre vode, koji dkante je on
napunio?

b) Koji je dio kante ostao nepopunjen?
5.4.Cokolada je podijeljena na 32 jednaka dijela. Zdgekaojela 9 takvih dijelova, Martin 5, a
Nikola ostatak. Koji je did¢okolade tko pojeo? (izrazi razlomkom)

5.5. Dopuni:
a) ldan=___ tjedna c) 5mj.=__ god. e) 9cm_m
b) 2dana=___ tjedna d 6h=__ dana f) 36 g =dag

U vezi zadataka 5.1. - 5.5., trebamo se prisje#itkoji smo néin rjeSavali zadatke navedene
pod 2., te uditi sli¢nost. U tu svrhu promotrimo slje¢kedva zadatka:

I. Mario je proSle godine 2 mjeseca bio na moruji Him godine je on proveo na moru?
Il. NapiSi koji je dio nacrtanog pravokutnika obioja

broj dijelova (dijelova godine (mjeseci) - dijelopeavolutnika) zapisujemo nazivnik, a broj
obojanih dijelova, odnosnddijelova provedenih na mord’, u brojnik .

U oba sldaja rieSenje jel% I U oba skdaja do tog rjeSenja dolazimo na isttima ukupan

6. Nadalje, trebamo se uvjeriti da razlaika crta ozn&va dijeljenje (Sto samo po sebi nije
jasno):

6.1. Majka ima 1 koka Zeli ga pravedno podijeliti na svoje 2 djece. kg dio kol@a dobiti svako
dijete?

Sligica:

4 N
1 1
2 2

Svako dijete dobite % kolata.

Dakle:
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1kola& : 2djece = svako dijete dobiv;a kolaca
1 : 2 = 1
2

6.2.Cetiri prijatelja imaju Xokolade. Kako da ih podijele ako Zele da svaki jggjeidnako mnogo
cokolade? Kolikate svaki dobiti?

Nacrtamo 3 pravokutnika koji predstavlj@okolade. Svakdokoladu podijelimo na 4
jednaka dijela (za svakog prijatelja po jedan dio):

= Od 1.¢okolade svaki dobiva} .
= Od 2.¢okolade svaki dobiva41— )
-__%

Od 3.¢okolade svaki dobiva}ll— )

Zakljucak: Svaki prijatelj dobite ukupnog cokolade.

Dakle:
3c¢okolade : 4 prijatelja = svaki prijatel] dobi\% kolaca
3 : 4 = §
4

Slicna razmatranja mozemo provesti na joS nekoliko jpran izvesti zakljdak da
razloma&ka crta "zamjenjuje znak :", tj. oztava dijeljenje. Nakon tog zakfjlka, u sljedéim
zadacima téinjenicu treba jednostavno primijeniti:

6.3. Na Deanovom dendanu 3 torte su podijeljene na 20 djece takaidwva djeca dobila jednako
mnogo torte. Koji dio torte je dobilo svako dijete?

6.4. Kroj&ica je kupila 6 m tkanine. Ako od njega namjeraapraviti 10 jednako dugih kuhinjskih
krpa, kolikace biti duljina jedne krpe?
6.5. U 5¢aSa rasporieno je 8 dl soka tako da je u svaka$i jednaka kotina soka. Koliko je soka u
svakojcasi?

Praksa pokazuje da je mnogidenicima tesSko odrediti koji se broj s kojim dijeliako npr. u
zadnjem zadatku nisu sigurni treba Buaati 5:8 ili 8:5. Da bismo im pomogli, mozemo im

predloZiti da uz brojeve napiSu i na 5to se oniosénte da razmisle o smislenosti napisanog. U
ovom sl&aju dobivamo zapise: "&asa : 8 dl soka" i "8 dl soka :¢&sa". Koji od tih zapisa ima
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smisla: prvi u kojen¢ase dijelimo na sokpokusajmo zamislitkako bismo to napravili) ili drugi u
kojemsok dijelimo (nalijevamo)u ¢ase&? Odgovor se i sam nadgee(ali nazalost, opet ne svima).

6.6. Pomonica djeda Mraza dobila je zadatak dat@Roladice ravnopravno podijeli na 8 djece.
Koliko ¢e dobiti svako dijete?
U ovom su zadatku namjerno zadani brojevi kojmegu podijeliti bez ostatka. Naime,

mnogi wenici ovdje, nakon prethodnih zadataka, autommgbvaraju%z, uopte ne razmisljajéi

moze li se 72 podijeliti s 8 i koji je smisao rjgf® Na to ih treba upozoriti.

7. Zadaci pod 6. formulirani su tako da se priliknjinovog rjeSavanja kée od r&unske
operacije dijeljenje, pa se prelazi na zapis pamazlomgke crte. No, treba uvjezbati i prijelaz u
suprotnom smjeru, od razlokie crte na dijeljenje. Vezano uz to trebditi@la su neki razlomci
jednaki nekim prirodnim brojevima (a moze se degit je viSe razlomaka jednako istom prirodnom
broju).

7.1. Gladni Jura pojeoj{g\ pizze. Skiciraj! Koliko je Jura zapravo pojeo?

6 pizze:
5 :

N o
"
w

Jura je pojeo 3 pizze.
Ovdje trebamo prokomentirati da smo do istog z&kh mogli d@i i bez crtanja i bez
zamiSljanja pizze, jednostavnimérmomg = 6:2 = 3 (denici na to joS nisu navikli!).
7.2. a) Marina je pojelajc jabuke. Koliko je zapravo pojela?
b) Da je Marina pojelag jabuke, da li bi to bilo viSe ili manje o% jabuka?
(Pred @enicima mozemo i rezati jabuke.)

7.3. Kad je majka ispekla ribe, sve ih je rastenrij. podijelila na polovice da se brze ohladéo [
tu 10 polovica. Koliko riba je majka ispekla?

10

—-=5
( 5 )

7.4. Sljedée razlomke napiSi kao kohike i, ako mozes, iztana;:
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5 1 15
C) — d) — e)— f) — ...
10 7 9 1

| ©
N
|_\

a)g b) 5

7.5. Koji su od razlomakazf', E 5—6 E 9 E @ ° [ ! prirodni brojevi? NapiSi i kojim
8 12 7 3 1 9 8 42 7
su prirodnim brojevima jednaki.

Ovdje je opet zgodno napravitbvezivanje gradivdj. prisjetiti se da i otprije znamo da jedno
cijelo ima npr. sedam sedmina, tj. 1;: A sad se u tu jednakost mozemo uvjeriti i dijajien, ; =

7:7=1.

Takaier treba uditi da vrijedi E =n idanam ta jednakost (napisana u obliku%) govori
kako se prirodni broj na najjednostavnijiémapretvara u razlomak. Ujedno nam govori i da\s&ki
prirodni broj moze pretvoriti u razlomak.

7.6. Sljedée prirodne brojeve pretvori u razlomke:
a)8 b) 17 ...

7.7. U sljedéim zadacima dopuni jednakosti. Pored svake jedriakasrtaj i odgovarajtu slicicu:

e OO
oo, OO

c)2=— ..
) 4

d2=—- ..
) 5

Prethodni zadatak (kao i zadatak 7.2.) ondogunam da zakljgimo i istaknemo da se jedan te
isti prirodan broj moze na viSe ¢iaa napisati u obliku razlomka. Ujedno mozemo istaki
zakljucak dajeg . % = ..., tj. da razlomci koji imajuazli¢ite brojnike i nazivnike, mogu biti
jednaki (to jako zbunjuje ucenike), tj. predstavljajistu koli¢inu netega, samo $to se u jednom
slucaju radi o krupnijoj, a u drugom o sitnijoj podjellvog se je zaklgka zgodno prisjetiti i kasnije
kadc¢emo prilikom proSirivanja i skéavanja razlomaka opet imati slaj da razlomci sa razitim
brojnicima i nazivnicima mogu biti jednaki.

8. Nakon sto kroz sve navedeno dobro upoznamo r&epupoznajemo i mjeSovite brojeve. Kao i
u vezi razlomaka, i njikemo najbolje upoznati i razumjeti kroz zadatke jirka ih vizualno
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pred@avamo i prepoznajemo, npr.

8.1. Nacrtaj i oboji:
a) 22 pravokutnika

b) 4% kruga

8.2. Napisi koliko jeega obojano:

L0000
[N

Nakon svega ovoga slijedi pretvaranje mnjeSovitijeva u razlomke i obratno, uspédiranje
razlomaka jednakih nazivnika, prosirivanje i skvanje...

Na sve 5to sam navela u ovélanku (od 1. do 8.), potroSim najmanje 6 Skolskih. Zvigi
puno jer nam vremena u nastavi stalno nedostg@e paijedlozima planova u nekimasim
priru¢nicima bilo bi dovoljno na sve ovo potroSiti puname (?!). Méutim, smatram da se radi o
izuzetno vaznom gradivu koje spada u temelje maieékeapismenosti, a s druge strane iz prakse
zakljucujem da jeucenicima sve ovo novoda im se zakljtci ne name&u sami od sebe i da im
posebnu poteskéu predstavljaju prijelazi s jednog nafina razmisljanja na drugo. Stoga je svaki
od navedenih pristupa potrebno polako pojasniiz krekoliko primjera, uvjezbati to, a zatim
provjezbati i "prijelaze”.

Naravno da, kao i uz sve druge teme, tako ni v@earovu problematiku temo svi imati
jednake stavove, no mislim da je dobro da jedngenootéemo na razmisljanja i ponovna
preispitivanja samih selk@ko nesto radimo, pa se nadam da je i @lapak u tom smislu doprinos
nasem napretku.

Srd&an pozdrav!

Antonija Horvatek

Ul. slobode 7

10 310 Ivant Grad
ahorvatek®yahoo.com

OS Josipa Badal
Graberje Ivaniko
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