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VAZNA OBAVESTENJA
1. Urednidtvo poziva nastavnike i profesore mtenmihe kao i ostale fita-
oce da 3alju svoje priloge za list: &lanke, odabrane zadatke, wrl'lllmnlh
ispita i matematikih takmigenja, razne zanimljivosti. Poialjno

———wT

(oaim uleni¢kih relenja zadataka) budu pisani pisacom maSinom § ptondun, n
crtei izradeni na posebnoj &vrSéoj hartiji. Rukopisi se ne vracaju.

2. ,,MatematiCki list” namenjen je svim ucenicima V—VIII raz. osnovne
$kole. List izlazi 5 puta u toku kolske godine.

S.GOdﬁnituﬁplam(uwﬂS’h'ohm)hnclzﬂ
vise 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, m"/.). mvisno od E;

-kojeg se uplati celokupna pretplata (1.11, 1.2, 1.5).

uvaZavaju se.
NarudZbine se 3alju na adresu lista, a novac na Ziro-radun M

lista” broj 60806-678-14627. Pri tome obavezno treba navesti tadnu adresu ‘&

list treba dostavljati i jasno naznatiti na $ta se narudZbina odnosno um
4. RaspolaZemo komplet!ma lista iz Skolske 1968/69. 1

3k. 1969{?0. god. (br. IV. 1—5), k. 1970/71. god. (br. V. 3—50dlk. 191 ﬁl..

(VL. 1—S5). Isporuéujemo ih odmah po sniZenoj ceni od 5 dinara i

komplet iz 8k, 1971/72. god. (VI. 1—5) po 7 dinara.

5. Mole se poverenici ,,Mat. hsta"daimmmmnmw
- 6. Sve priloge, primedbe i narudzbe slati iskljucive na adresu:

Matematicki list, p.p. 728, 11001 Beograd
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
JUGOSLAVLIE

MATEMATICKI LIST

za udenike osmovne 3kole

God. VII, broj 4—5 (1972/73)
Izlazi pet puta godiinje

IZDAJE: DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA T ASTRONOMA
SR SRBIJE

11000 Beograd, Knez Mibailova 35/IV

Ureduje Redakcioni odbor

Dr Miiica Hié-Dajovié, glavni urednik
Bogoljub Marinkovié, odgovorni urednik
Visnja Brkié-Devéi¢ (Zagreb)
Kosta Mijatovic (Sarajevo)
Sre¢ko Kadunc (Ljubljana)
Veliko Zivkovi¢ (Titograd)
Dufan Bogdanovi¢ (Beograd)

Sva prava umnoZavanja, preftampavanja i prevodenja zadrZava
Druétvo matemati¢ara, fizi¢ara i astronoma SR Srbije

Oslobodeno plaéanja poreza na promet na osnovu refenja Republitkog sekretarijata
za kulturu SR Srbije br. 413-186/72-03 od 11, 1. 1973, godine

4

Stampa: Beogradski izdavatko-grafigki zavod, Beograd, Bul. vojvode Mi%iéa br, 11’-5";
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MATEMATICKA TAKMICENJA

Trede savezno takmicenje mladih matematiéara
osnovnih Skola Jugoslavije, 18. 6. 1972,

Kao i prethodna dva, tako je — uz saglasnost Saveza drustva matematicara,
fizi¢ara i astronoma Jugoslavije — i Trede savezno takmicenje mladih matematitara
iz osnovnih §kola sprovedeno u ogranizaciji MATEMATICKOG LISTA, a u skladu sa
Dogovorom o organizevanju i finansivanju saveznih takmicenja miadih matemati¢ara
koji su sklopila republi¢ka druitva matematiCara, fizi¢ara i astronoma, -

i Takmid¢enje je odriano 18. 6. 1972. godine na Prirodno-matematickom fakul-
tetu u Beogradu. Udestvovali su ufenici VII i VI1I razreda osnovne Skole i to oni koje
su, shodno pomenutom Dogovoru, odredila republitka druStva matematifara i
fizi¢ara na osnovu rezultata na prethodnim stupnjevima matermatickih takmicenja i
to: SR Srbija — 18, SRH —!1, SR-BiH — 9, SR Slovenijd — 6, SR Crna Gora — 2;
ukupno 46 takmifara. !

Zadatke je pripremila i radove takmidara pregledala Savezna komisija koju su
satinjavali; predstavnik ML i po jedan delegat svakog republitkog drustva &iji su
takmidari ulestvovali: [B. Marinkovié, (urednik ML), V. Brkié-Devéi¢ (SRH),
K. Mijatovi¢ (SR BiH), B. Kolenko (SR Slovenija), D. Popovié (SR CG), D. Bogdanovié
(SR Srbija)].

Takmidari su zadatke rad:h po# Sifrom i na svom maternjem _}enku Izrada
zadataka trajala je 120 minuta. Saop¥tavanje rezultata®™ podela priznanja izvrieno je
po podne istog dana.

Takmidarima koji su postigli 18—25 bodova dodeljene su diplome, a takmi-
¢arima sa 15—17 bodova — pohvalnice. Pored skromnog poklona svim takmiéarima,
nosioci diploma dobili su vredne nagrade koje je obezbedio MATEMATICKI LIST
iz svog Nagradnog fonda. MNastavnicima nagradenih ulenika takode su dodeljene
nagrade (matemati¢ke krulgc) Ukupna vrednost svih nagrada iznosila je oko 6000
dinara.

Za takmidare, koji nisu bili iz Beograda, bio je u Beogradu obezbeden smeétaj
i ishrana\ te razgledanje grada — sve na teret ML, ~

Rezultati 111 saveznog takmidenja

Navodimo samo nagradene i pohvaljene ufenike. Od ukupno 46 takmidara
bilo je 12 nagradenih i 9 pohvaljenih. .

VIIT RAZRED

I nagrada
1. Tamar C’efarm, O8 Grm — Novo Mesto
II nagrada
2. Abazi Ceﬂm, 05 »3. oktobar«, Bor
2. Cvetkovi¢ Zarko, O8 »P. Dokié«, Sarajevo
3, Calasan Rajko, O8 »nSavo Pejanovice, Titograd
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I nagrada
. Becze Tibor, O5 »Petefi Sandor«,-Novi Savd
. Dordevi¢ Zorica, O8 »Ivan Gundulié«, Novi Beograd
. Kosir Sonja, O8 »Milojka Strukelj«, Nova Gorica
. Draga$ Nikela, O3 »Stevo Opatit«, Golubi¢ kod Knina
. Zavel Nevenka, OS »Prefihov Voranc«, Ljubljana-

Pohvale
. Périé Milan, O8 »Maral Tito«, Medveda kod Trstenika
. Kovatevi¢ Marjan, O8 »Goce Deldeve, Zemun
Muratovi¢ Miodrag, O8 »Branko BoZovi¢«, Titograd
. Oblak Marko, OS »Prezihov Voranc«, Liubljana
. Balen Mario, O5 »Hasan Kikic«, Sanski Most
. Ziv&ié Ivanka, O8 »Veica«, Rijeka
. Lovrié¢ Miroslay, O8 »7 sekretara SKOJ-a«, Zagreb
. Lazovié Ljiljana, O8 »Vuk KaradZ¥i¢«, Vranje

[ -

00 =] Oh LA B k) e

VII RAZRED

Il nagrada
1. Ljubi¢ Nina; O8 »August Seno;a«, Zagreb
2. Dostani¢ Milutin, O§ »Ratko Mitrovics, Catak

T nagrada
1. Hli¢ Dragan, OS5 »Ratko Mitrovicx, Cafak

Pohvala :
1. Jablanovié Slavica, OS5 »Despot Stevan Visoki«, Despotovac

Zadaci na ITI saveznom takmitenju
VII RAZRED |

1. Clanovi matematitke sekcije u jednoj ¥koli dogovorili su se da za vrdeme
praznika svaki od njih napife po jednu razglednicu ostalim ¢lanovima. Koliko je
svega bilo ¢lanova u to_] sekciji ako je bilo napisano ukupno 342 razglednice?

2. Prilikom pmmenog rada iz matematike 12% uenika u razredu nije rijeilo
zadatak, 32% u&enika je djelimino rijehilo, a ostatak od 14 udenika zadatak je taéno
rueillo Kohko je udenika bilo u razredu?

3. Primenjujuéi odgovarajuce formule, uprost: (pojednostavi) izraz:

A=[@a+5b)22—[(4a—5b)2]2—160ab (4a—5b)2.
Jdzvrii proveravanje (pokus) za a=1, b=-2.
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4. Zadana je prava (pravac) MN'i tatke 4 i B (sa iste strane te prave). N2
zadanoj pravoj naéi tatku P tako da ugao (kut) MPA bude 2 puta veci od ugla NPB,

&, U kvadrat stranice a upisan je drugi kvadrat &iji vrhovi (temena) lefe na
stranicama prvog, ali tako da stranice zadanog i upisanog kvadrata Cine uglove od
30°. Ktm dio povrime datog kvadrata &ini povrSma uplsanog kvadrata? Izrazi taj
odnos i u procentima (%;).

VIII RAZRED

1. Popuniti prazna polja ove tablice tako' I 1
da suma (zbir) brojeva u svaka tri susedna polja |—|—|—
— kako horizontalno, tako i vertikalno— bude 12. | 6 |

2. Poletjevii istovremeno, helikopter i avion lete ususret jedan drugom.
U trenutku susreta helikopter je preletio 100 km manje od aviona i na mjesto poli-
jetanja aviona stigao 3 sata poslije susreta. Avion je stigao na uzleti$te helikoptera
1 sat i 20 minuta poslije susreta. Nadi brzinu aviona i helikoptera i udaljenost Lzmedu
njihovih uzietiSta.

3. Konveksni 3estougao (izboleni Sesterokut) ABCDEF sastavljen je od jed-
nakokrakog trapeza ACDF i dva jednakokraka trougla ABC i FDE jednakih visina
(h=12 cm). Stranice tog mnogougla (mnogokuta) su: AB=15cm, AF=25cm i
FE=202;:m. Konstruidite (konstruirajte) ga u razmeri 1 : 5 i izralunajte mu povriinu
{u dm2).

4. Brigada traktorista treba da poore dve njive, pri éemu je jedna njiva po
povriini dva puta veéa od druge. Ceo prvi dan svi traktoristi su orali prvu njivu, a
onda su se podelili, pa je drugoga dana polovina brigade dovriila oranje prve (vede)
njlve, a druga polovina brigade orala je drugu njwu (koja je, ne zaboravite, dva puta
manja od prve). Ova druga polovina brigade nije mogla da dovri oranje druge njive,
pa je — da bi dovrdio ostatak manje njive — jedan traktorista morao orati jo§ dva
dana. Koliko je bilo traktorista u brigadi? (Pretpostavlja se da svi traktoristi rade pod

" istim uslovima i imaju istu produktivnost).

5. Zadana je prava pravilna jednakoiviéna (jednakobridna) trostrana priz-
ma &ja baza ima povr$inu 6,253 cm?,

z a) Izratunaj osnovnu ivicu (brid) tog tijela.

b) Odredi omjer (odnos) volumeni (zapremini) zadanoj prizmi opisanog
i upisanog valjka (s istom visinom kao prizma). Da li taj omjer vafi za svaku pravu

jednakoiviénu trostranu -prizmu?
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Rezultati, uputstva i refenja d

VIL RAZRED

1, Neka je bilo n ¢lanova matematitke sekcije. Svaki ¢lan poslao je (n—1) razglednicu, a svi
su poslali n (n—1) razglednica, pa je

nln—1)=32, tj. n(r—11=2-3:3.19,

Od moguéih kombinacija, 2+ (3+3+19), (2-3)+ (+19), (2:3-3:3)- 19§ (3-3)- 2+ 19), biramo onu
koja predstavija proizvod dvaju uzastonpih prirodnih brojeva; bice a(n—1)=19" 18, odakle n=19,

U sekciji je bilo 19 Elanova.
2. U razredu je bilo 25 wdenika.
Uputstvo. — Broj ufenika koji su talno rijesili zadatak &ini 100%-—(32%-+1270) = 56%

?;m% 851211 ilgxmka u razredu, §m iznosi 14, te lako dobuarno ukupan broj uéenika (100%{), naime,

3. A=[(da +Sb}21—[(4a'—55)z]z_-150ab (4a—5b)2 =
=[(4a -+ 56)2 + (4a—55)?] [{4a + 56)2—(4a—5b)2}—160ab (4a—5b)? —
— (1602 +40ab + 2567 + 1647 40ab 1 25b2) (4a+ 56 + 4a—3b) (da + 5b—da | Sb)— -
—160eb (46—5b)2 =(32a2+ 5062) - Ba - 10b6—160ab (4a—56)2 =
=160ah (1642 + 2552)—160ab (16a2—40ab 4 2562} =
= 160ab (1642 +2562——16a2 +30ab—25b2) = 160ab - 40ub = 6400a%h2.

Za a=—1, b——]. zadani jzraz ima trrednost

[{ = 1422 —[(—4+ 10022 — 160 - (— 1)+ (=2)-(— 4+ 10)2=1962—362— -320 - 62=l962—62{62+320)—
=1962—36+ 356=25600; dobijeni izraz 6400a2b% ima istu vrednost, jer 6400 - 1+ 4= 25600.

4. Prvinadin, — Konstruile se tatka By simetriZna sa tatkom B u odnosu na zadanu prava MN
(sl I}, pa se na pravoj MN nade tatka € tako da bude 8,C =B A (oko B se opste kruzni luk poluprec-
nikom r=AR, ...). Zatim se povule simetrala -1 OB 4. Neka ona sede pravu MN u tacki P,

Taika P je traZena tatka.

8L 1 Sl 2

Drugi naéin, — Konstrode se, kao i u prvom varijanti, tacka B, simetriéna sa tatkom B u
odnosu na radu pravu MV, Zatim se omée kruZnica k s centrom u taéki B take da dodiruje pravu MN,
1z date talke A povudemo dirku 40 na kruznicu k (sl. 2). Tatka P u kojoj ta dirka sede pravu MN je
trafena tatkd, jer S MPA= S NPD-2+ S NPB; =2 INPB.

Neka gitalac u oba razmotrena slutaja dokaZe ispravnost konstrukcije i ispita moguénost
-konstrukcije {broj refenja).

162

5. Priblitno 54%.

Redenje — Neka je x stranica upisanog kvadrata (sl. 3). Po- ~ 0 L4 i
Eto je < LMA =30°, pravougli trougao LAM je polovina jednakos:_mnié-
nog trougla stranice LM —x, te éemo imati AL= 3; i AM'=12‘- V3. Tada: i
% - : L
AB=AM+ MB=AM+ AL, ij, au—;— V73+;=%(Vi+1 )
odakle je x=-lv/-_2.;. Povriina datpg kvadrata P;=ag2, a povriina upisa- A M
- 341 !

Sh. 3

nog Py=xl= Odnos povriine kvadrata XLMN prema povrdini .

daz
: i+1)*
kvadrata ABCD je

4 4 2
(V ) (Vi+1)? (3+2—Vi+l) 34V3
2(2-¥3)  20-V3)
T [T M = e

Dajgle, P;=2 (2—- Vj)Pleo 54. P, Drugim refima, povrhn.n upisanog kvadrata &ini priblizno 34% :
povriine datog kvadrata, |

]

Py:Py=

567 1Py 1Py =

VII RAZRED

1. MNeka su a, b, ¢, @ Setiri broja koji su jedan iza drugog u jednom redu.(tj. sa detiri uzastopna
polja tablice bilo po horizontali, bilo po vertikali). Prema uslovu je a+b+e=b+c+d, odakle a=d,
§to znadi da se brojevi u jednom redu ponavi;a;u posle svaka dva preskoéena polja, pa kad shodno tome
popunimo horizontale, imademo sitvaciju kao na levoj tablici (sl. 1), Na isti nafin popuniéemo i verti-

kale, pa ¢emo posle toga imati situaciju kao na desnoj tablici {(sl. 2).

5 5 Y 2 {5 215 2|5
1 . 1 ] 1 i A= 5
1. V€ [oF teln 7l | | |s
2 2 2 % ls 2| &, |2 s ;
s 1 sl 2

Ostale bo‘]m nalazimo § iz usiova da suma svaka tri susedna (uzastopna) broja u svaknm redu

m‘ftm 12.K imamo pop (sl. 3), Brojevi koji su bili dati istaknuti su polucrno.
3 & & 2| s s e s .
&7 |4 sl T a]4]n
6|06 6 0 6|6 |0
; 2 =¥ L [ S B 5 2: 58
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2. Udaljenost izmedu \uleti!:a‘je 500 km, brzina helikoptera je 100 km/h, a aviona 150 km /b,

Redenje — Neka je helikopter do susreta preleteo x km; tada je avion do susreta preleteo

(x-+100) k. Braina helikoptera je 1% kmjh, a braina aviona > km/h. O svog uzetitta do
2 5 12 E
|

mesta. susteta hehkopter je leteo x: x+3!00 +31 e (sau}, avion je leteo od svog uzletista do susreta
15 G+ 100) '
= sati. Prema tome, moYemo postaviti jednatinu
: 2 (100
i Ix 3 1 2.\__' 4 ' =
#1007 x 'Y \x¥10) T
i X i T 2\2 2%2 4 )
Odatle dobijamo ———— +100 5 ili oo To i o jer (3-) =(«—?) = Pa?to su ox i
x+100 pozitivne velifine, to dolaZi u obzr samo prava inost, 1. da je G , odakle je

. *+100 7
x=200. Znati, helikopter je do susreta preleteo 200 km, a avion 300 km, Ttd,

3. Bilo je 8 traktorista. ' . ;

Resenje — Neka je u brigadi bilo x traktorista, Ako rad merimo »traktor-danima« (rad 1
traktora v toku 1 dana), onda je:

x-l+»-_:-l — rad na oranju I njive,
5142 — rad na oranju IL njive.
Tada (poito je prva njiva dva puta veéa od druge):
X X
’ t+7=2- (—2—+2) '
odakle se dobija x=8 (borj traktorista u brigadi).

(str, 162—--145) i ML V. (str. 205

4. Skica (sl 4), Geometrijsku konstrukciju n dm.o] razmeri néka izvrii italac,
8

Povriina mmngla sa datim podacima (ne umanjenog) iznosi -
900 cm?, odnosno 9 dm

Primedba, — Uporedl%adatkom o koscima {Zadatak Lava Tolstoja) u ML V, 4

* WUputsivo, —ane:ul.uuél Pitagorinu teoremu, dobija se
DH=16 cm, CG+9 cm, CK-24cm Tada: DF=32cm, AC=18 cm,
Tratena povrélm
P=P4RC+PACDF+ PFD£—9 12+25 - 244+16- 12 =900 (cm?). Itd,

5. ) Iz ZYi=6,2513, dobijamo a=5 {cm).
4 5

b) Poluprecnik upisanog valjka je r=-’-a=ﬁ a polupret-

nik opisanog valika je R= —k=—V_ 2r (gde je k visina baze), Po-

smatrani valici su jednakih vxamn. pa s mjihovi volumeni cdnose kao
kvadrau pnpada,]nc:h polupreénika, 1j. ¥y : Vo=R2nH :r2n H =
S Vi Va=R2:r2= V) : Va=dri:ri= ¥ Va=4:1,pri temu je ¥; volumen (zapremina) prizmi
opisanog val;l:a a V3 — upisanog. Za sve ovaku prizme ovaj odnos je isti,

B M,
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