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VAZNA OBAVESTENJA

1. Urednistvo a nastavnike i profesore matematike kao i ostale Cita-
oce da 3alju svoje za list; ¢lanke, odabrane zadatke, zadatke sa prijemnih
ispita i matematickih _tahmhnn,mupmhmuﬂl’oﬁaﬁmhdllﬂmkopiﬁ

s

pisa¢om
crtezi izradeni na posebnoj &vricoj hartiji. Rukopisi se ne vradaju.
2. ,,Matematitki list” namenjen je svim ucemicima V—VIII raz. osnovne
kole. ListlzlaziSputautokuﬁko{sksgodme
3. GodiSnja pretplata (za svih 5 brojeva) iznosi 25 dinara. Narudiocima za
visfe od 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do

kojeg se isplati celokupna pretplata (1.XII, 1.1I, 1.IV). Nikakvi drugi odbici ne
uvaZavaju se.

Narudzbine se $alju na adresu lista, a novac na Ziro-rafun ,,Matematitkog
lista” broj 60806-678-14627. Pri tome obavezno treba navesti:faénu adresu na koju
list treba dostavljati i jasno naznatiti na $ta se narudzbina odnosno uplata odnosi.

4. Raspolazemo kompletima lista iz Skolske 1968 ol 1—
sk. 1969/70. god. (br. IV 1-5), !kfw?(l)?':'l god. (br. V'lg-g—-;)?dlk.(b;wlf‘n p!g

g.vrimpo-meuﬂodsmmnmma ab’din_ell‘.lpoeehi

5. Mole se poverenici ,,Mat. lista” da izmire sva zaostala dugovanja.
6. Sve priloge, primedbe i narudZbe slati iskljudivo na adresu:

Matemati®ki list, p.p. 728, 11001 Beograd
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
JUGOSLAVIJE

MATEMATICKI LIST

za ufenike osnovne Fkole

God. VIII, broj 1 (1973/74)
Izlazi pet puta godignje

1ZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
SR SRBIJE

Beograd, Knez Mihajlova 35/[V, p. p. 728.

Urednici:
Platon Dimié (gl. ured.) i Miroslav Zivkovié {odg. ured)

Redakcioni odbor:

Visnja Brkié-Devéié (Zagreb), Kosra Mijatovié (Sarajevo)
Sredko Kadune (Ljubliana), Veljko Zivkovi¢ (Titograd)
Viadimir Stojanovi¢ {Beograd)

Sva prava umnoZavanja, preStampavanja i prevodenja zadr¥ava
Druitvo matematicara, fiziara i astronoma SR Srbije

Oslobodeno pladanja poreza na promet na osnovu refenja Republitkog sekretarijata
za kulturu SR Srbije br. 413-186-03 od 11, 1. 1973, godine

Stampa: Beogradski izdavatko-graficki zavod, Beograd, Bul. vojvode Mitiéa br. 17
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MATEMATICKA TAKMICENTA

N '?fET_VRTO SAVEZNO TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA |

OSNOVNIH SKOLA JUGOSLAVIJE . :

Na dan 17. 6. 1973, & odriano je u Beogradu éetvrfo savezno takmifenje

mladih matematitara osngvnih tkola Jugoslavije. Takmifenje je organizovao,
kao i prethodnih godina, Matematiki list ‘za udenike osnovnih Skola, prema
dogovoru o organizaciji i finansiranju saveznih takmitenja miadih matematitara,
siklop:jeqpm medu republickim druﬁtvjma matematitara, fizifara 1 astronoma -
ugoslavije, : i

U takmienju su udestvovali ufenici VII i VU razreds osnovne tkole, i e

to oni koji s¢, shodno pomenutom dogovoru, odredila republidka druStva. mae-
-matidara i fizifara na osnovu rexultata na prethodnim stupnjevima takmiCenja.

Njih je bilo: iz SR Slovenije — 7, iz SR Hrvatske — 10, iz SR BiH — 9, iz. -

SR Srbije — 22. Ukupno 48,

Zadatke je pripremila i radove takmiéara je pregledala suvezna komigija,
sastavljena od odgovorrog urednika ML, Bogoljuba Marinkovida, i po jednog
delegata svakog republickog druitva koje je uputilo udenike na takmitedje. Dele-
gati su bili: Visnja Brkic-Deveic (SR Hrvatska), Bogumila Kolenko (SR Slovenija),

Kosta Mijatovi¢ (SR BiH} i Dudan Bogdanovié¢ (SR Srbija). Izrada zadataka je =

trajala 120 minuta. Takmiari su zadatke radili na svom maternjem jeziku i

predavali ih pod Sifrom. Za svaki od 5 zadataka svaki takmifar je mogao dobiti —

* najvile po .5 bodova, ito znadi da je moegao osvojiti najvide 25 bodova.

¢ Takmicarima koji su osvojili najmanje po 19 bodova dodeljene su nagrade'
sa: diplomama; a onima koji ‘su osvojili po 16 do 19 bodova dodeljene su poh-

vale. Sem toga svakom:od ulesnika takmifenja od strane ML bila je dodeljena .

.Po jedna matematitka knjiga, a nagradenim udenicima bili su dodeljeni i drugi

+ pokloni. Naposletl;u, i svakom od nastavaika matemaiike onih ufenika koji su
dosh na takmidenje upucena je na poklon po jedna matematitka knjiga. :

Za takmiCare koji nisu bili iz Beograda ML je 0bezbedio/u_ Beogradu - -

dvodrevni smestaj i ishranu, kao i prevoz za razgledanje grada.
_‘Nagradeni i pohvaljeni su sledeéi udehici:

VII razred

. Jovanovié Moma, 0% ,Ratko Vukiéevié, Ni¥ (I nagrada)
. Todorovi¢ Branisiav, O8 , Svetozar Mileti¢”, Zemun (I nagrada)
. Grufié Ljubomir, O8 ,\Vuk Karad%i¢*, Negotin (II nagrada)

_ar’:'él‘é Biljana, O8 ,Nada Popovié”, Xrulevac (pohvala)
.'Bobot Wladimir, O8 ,,2 okiobar, Zrenjanin (pohvala)

. Kaljevié Milas, OS5 ,,Andra Savgi¢, Valjevo (pohvala}

. Lonéar Predrag, O5 ., 8 maj*, Varaldin (pohvala)

- TR - NE P A

260 - o0

Tucakovic Kristing, O8 , Dositej Obradovié, Beograd (IT nagrada) S e

VI razred

. Vidmar Matjaf, O8 ,Milojka Strukelj*, Nova Gorica (I nagrada)
. Zakosek Ziatko, O8 12 septembar)”, Majdanpek (I nagrada)

. Sevié Dragurin, O8 ,,Dositej Obradovié”, Zrenjanin (II nagrada)
. Kovadevté Srdan, OS5 , Miljenko Cvitkovi¢, Satajevo (II nagrada)
Cejovié Milos, O8 ,,Cetvrti kraljev. bataljon* Kraljevo (1 nagrada)
. Dostanié Milutin, 0% | Ratko Mitrovié*, Cafak (Il nagradaj .
. Jendit Igor, OS ,Prezihov Voranc”, Ljubljana (II nagrada)

. Pleska Janez, O5 ,Majda Vrhovnik*, Ljubljana (II nagrada)
LavtiZer Janez, 08 ,Pretihov Voranc®, Ljubljana (II1 nagrada)

. Agofion Iitvan, OF , Petefi Sandor, Novi Sad (III nagrada)
Ejubié Nina, O , Avgust Senoa*, Zagreb (pohvala)

"Hié Dragan, 05 , Ratko Mitrovié®, Cadak (pohvala)

. Sakotid. Snjeiana, O8 , Avgust Seno®, Zagreb (pohvala)

. Jakopovié Zelike, OF ,Bofidar Ad¥ja*, Zagreb (pohvala)

. Leli¢ Tzubin, OF ,,). Jakubovié¢, Tuzla (pohvala)

. Lazié Aleksandar, O8 ,Nada Puri¢*, Valjevd (pohvala)
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ZADACI NA IV SAVEZNOM TAKMICENJU

¥IT razeed . .
1. Odredi najmanji prirodan broj kojim treba pomnofiti broj 8316 da se

. -dobije broi koji je kvadrat jednog prirodnog broja. Kojeg broja?

2. Posle snifenja cena za 20%, za iznos od 240 dinara mo¥e se kupiti 1

- metar platna vife negd ¥to se pre snifenja moglo kupiti za 270 dinara. Kolika

je bila cena tog platna pre snifenja? h
3. Iz gradova A i B, &ija je udaljenost 250 km, istovremeno su jedan
drugom u susret krenula -dva motociklista. Brzina jednog od njih je za 10 kmi/k.
veda od brzine drugog. Posle dva sata putovanja ostalo im je jo§ 3 km do
susreta, Kolika je brzina svakog motocikliste? : .
' 4. U jednakokrakom trapezu srednja linija (srednjica) je s, a dijagonala

* je. dva puta duZa od srednje linije (srednjice). Kolika je povrdina tog trapeza? -

8, Zadana je kruZnica s centrom O I prefnikom (dijametrom) AB=4cm.
o a) Konstrui&i tri tangente te krulnice, od kojih dve u tatkama 4 i B, a
tredu tako da joj deo (odgggak) CD izmedu prave dve tangente bude dugalak Scm.

b) Koliki je ugao (kut) £ COD? '

¢) Izrafunaj povriine ogranifenu konstruisanim tangentama i datom
kruZnicom, # 3

VIII razreo

1. Uzeta su dva proizvoljna prirodna broja, pa su sastavlieni njihova
suma, razlika i proizvod: (produkt). Dokazati da je bar jedan od ova tri nova:
broja deljiva sa 3.

2. Posle snifenja cena za 20% za iznos 240 dinara moZe se kupiti 1m
platna vife nege 5to se pre snifenja moglo kupiti za 270 dinara. Kolika je bila

. ‘cena tog platna pre sniZenja?
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1973. - savezno natjecanje - 7. i 8. razred
Matematéki list za wenike osnovne Skole
http://www.dms.org.rs/index.php?action=matematiti&i
http://public.carnet.hr/mat-natj




3. U ravei-(ravnini) pravouglog (pravokutnog) koordinatnog sisterna XOY .
konstruiti pravougaonik (pravokutnik) AHCD, ako su poznate koordinate triju

njegovih temena (vrhova): A(~3, —1), €(5, ~1), C(5, 3.
Odredi: a) keordinate Setvrtog vrha D tog pravougaonika;.
b) koordinate presetene tatke du¥i 4C i BD;.

¢) jednagine pravih (pravaca) kojima pripadaju stranice dijagonale .

tog pravokutmka.

4. Osnovice AB | CD trapeza ABCD produZenc Su_na obe Strane. Sime-
tr_alt_-._ spol;a&n:uh uglova (vanjskib kutova) trapeza kod temena 4 i D seku se u
tatki M, a simetrale spoijainjih uglova B i C seku se u tatki . Naéi obim

" (opseg) trapeza ABCD, akg je MN -2k,

. 5. Vrhl prave kupe _(yspravnog stofca) je u centru jedne baze (osnove)
valika. Druga baza valika i baza kupe (stofca) lefe u istoj ravni (ravnini) i

imaju isti centar, Volumeni (zapremine) ove kupe i valika su jednake. Polupred-

nik (radijus) baze valika je r, a visina valjka k.
ay Koliki je polupreXnik baze kupe (izrafen pomoéu #)? i

- by Koliki je volumen onog dela valjka koji je u kupi (izraZen pomoéu ri h)‘i'

Rezultath nputstva, redenja

VII razred .

1. Kako je 83_;16='2‘-33-7- Bl, najmanji prirodan, broj. sa kojim ga treba
pomnofiti da se dobije kvadrat prirodnog broja je 3-7-11. Tako ¢e se dobiti:
8316-3—7-11==23-3‘-?"ll’=(2§9-7-11)’=13862. ' '

2. Neka j.e x broj metara koji su bili kuplieni po ceni od y dinara po
metru za 270 dinara. Tada, prema onom $to nam je dato, imamo:

_ ' 80 ‘ '
xy= 210, (e41) T2~ 240; sledic x-9, yu30. -

3. Neka je brzina prvog mmociklist_e.v km/h. Tada se drugi od njih krede

) b_l_'zinom (v—10) km/h. Usled toga imamo:

2v+2 (y—10)=250, 60 km/R.
4. Neka je ABCD (v. sl. 1) dati wrapez i'neka se M i N krajnje talke

njegove srednje linije. Visina trapeza je CD- ) ACE—AD'. Kako je AC=2s,
a—b a+b S
AD =g g, / :
; 2 2 / :

to je visina trapeza CD = VAP - s}(3. Sleduje A -

2 'j i
P-*: . d SIT g

28 ' |

¢ -8 Neka su 1, { 1, tangente, konstruisane u tafkama A i B date kruZnice
(v. si. 2), Oko proizvoline tatke P tangente ¢, treba opisati krug sa_polupretnikom
r, = 5,.pa njegovu preselenu talku ¢ sa tangentom ¢, treba spojiti sa talkom Plz
tadke @ treba spustiti normalu OK na PO i
u njenoj presedenoj tadki § sa datom kru¥-
nicom treba konstruisati normalu CD na OS,
Ta ¢e normala biti traZena tangenta date
kruinice. 3

b) £ CO0D= 2 COS+ L 50D~

=-._;_ (X A0S + < TOB).

¢) TraZena povriina je P=P — P, gdé
"je P, povrlina trapeza ABCD, a P, povriina
polovine kruga.

" AD 1 BC DS+SC -
AR S

4 :
P2“3-=2, P=10—2m.

i

VIIT razred .

1.Svaki prirodan broj moZe se izratunati u jednom od sledeéifi oblika: '
3k, M+, 342 (=1, 2, 3..) -

Ako se ;;redpostavi da je makar jedan od brojeva a i b oblika 3k, njihov
proizvod: je svakako deljiv sa 3; ako su i @ i b -oblika 3k + 1, ili obilka 3% +2,
njihova razlika je deljiva sa 3; a ako je jedan od njih oblika 3k+1, a drugi
oblika 3% + 2, njiliov: je:zbir deljiv sa 3. “

2. V. refenje zad. br, 2 za VII -razred.

3. é) Koordinate fetvrtog temena su (—3, 4).

b) Koordinate prese¢ne tatke dnZi AC i BD su:

—3+5 —1+3 _1
G .
: ¢} JednaZine pravih kojima pripadaju stranice pravougacnika su x = —3,
A=S5y y=ul, y=3. :
Jednatine pravih kojima pripadaju dijagonale pravougaonika su:

Xy

341 ' 341
1=—— (x+3), y+1=———(—3),
r+ 5+3.( )y_ _3_5( )

xe2y+1w0, x+2y—3=0,

29
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4, Polto sc talka M nalazi istovremeno i na simetrali spoljaﬁn_}eg ug]a_
kod A4 (v. sl. 3), i na sithetrali spoljainjeg ugla kod D, tatka M je_podjednako.
uda]_pena od .prave AF i prave CD. Na stidan nalin se dokazuje da je i tacka N
. podjednako udaljena od pravih 4B i CPD.

Usled toga MN Jefi na sredn_;oj liniii .

4 y . datog trapeza.
. Poito su uglovi kod 4 i kod M
5 u trougiu APM medusobno jednaki, ima-
mo. AP=MP. Analogno je DP-=AMP,
s B BQ = NG, CQ ~ NQ, Usled toga je:
b, : c AD A
3 - MN=MP + PQ +QN ~ BrCD
dn EL
>§\\ i #e ! 4B+ BC 4 CD 4 DAY= 2
o +BC+CD+ =2k,
e R - 2 2
3 -3 ‘i 2 T4 i ¥ : 04k, )
A T 8 S W B
1 4 ‘ ) - o)
sl Y
SL. 3 SL, 4
5. Neka je poluprednik osnove ' -
‘kupe R. Kako je V.=V, fo je
R ' . T B

3——_—r2k RerS

Iz sli¢nosti trouglova A BOQN i
A OQS sleduje:

- BN R—n k¥ 3—r
5ol , BN=0S - "
os R Y3
Y 3-- R

b,*-h Ll el e
V3 5 i

Stoga je zapremina onog dela valj-
ka koji se nalaz.l u kupi:

V_3

3._
V-nrh —3 =042rh,
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