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OBAVESTENJA PRETPLATNICIMA

1. UredniStvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale &ita-
oce da Salju svoje priloge za list: ¢lanke, odabrane zadatke, zadatke sa rrijemnih
ispita i matematickih takmicenja, razne zanimljivosti. PoZeljno je da svi rukopisi
(osim ucenickih refenja zadataka) budu pisani pisaéom masinom s proredom, a
crtezi izradeni na posebnoj ¢vrstoj hartiji. Rukopisi se ne vracaju. '

2. Matematicki list namenjen je svim uéenicima V—VIII raz. osnovne
$kole. List izlazi 6 puta u toku $kolske godine, i to: 1. X, 15. X1, 1. I, 15,11, 1.1V i 15. V

3. GodiSnja pretplata (za svih 6 brojeva) iznosi 25 dinara. Narutiocima za
vise od 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do
kojeg se isplati celokupna pretplata (1. XII, 1. I, 1. VI). Nikakvi drugi odbici
ne uvazavaju se.

Narudzbine se Salju na adresu lista, a novac na #ro-ratun ,,Matematitkog
lista* broj 60806-678-14627. Pri tome treba obavezno navesti tadnu adresu na koju
list treba dostaviti i jasno naznaliti na Sta se narudzbina odnosno uplata odnosi.

4. Raspolazemo kompletima lista iz tkolske 1'968169..5(#. (br, 1 1-—35),
sk. 1969/70 god. (br. IV 1;053, $k. 1970/71. god. (br. V 2 3), ik. 1971{72. god.
(br. VI 1—5), k. 1972/73 god. (br. VII 1—S5) i §k. 1973/74 god. (br. VIIL 1-5).
Od ovih godidta prodaju se 11, 1V, VI i VII po sniZenoj ceni od 6 dinara za
komplet, godiste V po ceni od 4 dinara i godiste VIII po ceni od 10 din,

5. Mole se poverenici Marematiékog lista da izmire sva zaostala dugovanja.

6. Sve priloge, primedbe i narudZbe slati isk/judivo na adresu:

Matematicki list, p.p. 728, 11001 Beograd
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA [ ASTRONOMA
JUGOSLAVIJE

MATEMATICKI LIST

za ufenike osnovne 3kole

God. 1X, broj 1 {1974/75)

Izlazi %est puta godiinje

IZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA [ ASTRONOMA
SR SRBLIE

Beograd, Knez Mihajlova 35/1V, p. p. 728.

Urednici:

Platon Dimi¢ (gl, ured) i Miroslav Zivkovi¢ (odg. ured,)

Redakcieni odbor:
Visnja Brkic-Devéié (Zagreb), Kosta Mijatovié (Sarajevo)
Bogumila Kolenko (Ljubljana), Veliko Zivkovié (Titograd)
Duske Kovadev (Skopie), Viadimir Stojanevié (Beograd)

Sva prava umnoZavanja, predtampavanja i prevodenja zadrZava
Drustvo matematiara, fizi€ara i astronoma SR Scbije

Oslobodeno placanja poreza na promet na osnovu resenja Republickog sckretarijata
7a kulturu SR Srbije br. 413-186-03 od 11, 1. 1973. godine

Stampa: Beogradski izdavacko-graficki zavod, Beograd, Bul. vojvode Misi¢a br. 17
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MATEMATICKA TAKMICENJA O )
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PETO. SAVEZNO TAKMICENIE: e 6 i
IZ MATEMATIKE ZA UCENIKE ——0Y,
OSNOVNE SKOLE ‘_@ﬁ Y

‘Ove godine je prvi put savezno takmi-

denje ulenika osnovnih Skola iz matematike -
_odrzano van Becgrada. Do toga je doilo \__-ij
-na osdovu. dogovora izmedu redakcije Mate-

matickog lista i uprave Podruinice Drustva

matemati¢arda, fiziéara i astronoma SR BiH u Tuzli, s ciljem da ubuduce, potev
.sa ovom godinom, ovaj susret nasih mladih matemati¢ara postane za njih i pri-
lika za upoznavanje raznih gradova nade zemlje.

Utenici koji su uspeino prebrodili-prethodna takmidenja i osvojili najveci
broj poena na republi¢kim takmidenjima, ukrstili su %estare 9. juna o. g.u Tuzli.
Ufdestvovali su ugenici VII i VIII razreda iz svih republika, izuzev iz SR Crne
Gore. Ugenici iz SR Crne Gore nisu na vreme odrZali republi¢ko takmilenje, pa
su zato owve godine izostali sa saveznog.

Utestvovalo je ukupno 52 udenika, i to 11 iz SR BiH, 4 iz SR Makedo-

- nije, 7 iz SR Slovenije, 18 iz SR Srbije i 12 iz SR Hrvatske. Bilo je 20 udenika
¥I1 razreda i 32 ufenika VIII razreda. !

Svaki ufenik je na svom.maternjem jeziku refavao 5 zadataka, koji su
mu mogli doneti najvie 25 poena. Zadatke je pripremila Savezna komisija, koju
su obrazovali po jedan delegat republickih Druftava matematicara, fiziéara i astro-
noma SR BiH, SR Makedonije, SR Slovenije, SR Srbije i SR Hrvatske.
Komisija je pregledala radove ufenika i najboljima dodelila nagrade i pohvale.
Svaki ufenik i njegov nastavnik nagradeni su od strane Matematickog lista
matematickim knjigama, a najbolji ucenici su dobili jos i diplome i druge
vredne nagrade, koje su obezbedili organizatori takmiéenja iz Tuzle i redakcija
Marematickog lista.

Troskove smeStaja snosio je. Matematiéki fist. Ufenici, njihove vode puta
i ¢lanovi komisije proveli su dva dana u Tuzli. Za to vreme bili su smeSteni u
hotelima, a u slobodnom vremenu obilazili su Tuzlu i okolinu.

Predusretljivi domacini obezbedili su prostorije za takmifenje i autobuse .
za obilazak grada i u svemu su se nalli pri ruci, kako uéenicima, tako i komisiji
za takmidenje.

Nagradeni su i pohvaljeni sledeéi udenici:

Vil RAZRED

. »21. maj* Ni%, 21 poen (I nagrada)

. »Ivan Gunduli¢®, Beograd, 21 poen (I nagrada)

. ,.Bra¢a Ribar*, Mostar, 17 poena (11 nagrada)

. ..Mileva Kosovac®, Sabac, 16 poena (Ll nagrada)

. ,,Rudi Cajavec, Zagreb, 15 poena (I1I nagrada)

5. ,,lgmanski mar§*, Vogoi¢a, 15 poena (IIl nagrada)
. »Aleksa Santié”, Vajska, 15 poena (I1I nagrada)

. »Ivan Gunduli¢®, Dubrovnik, 13 poena (pohvala)

. .Rajan Pavicevi¢*, Bajina Basta 13 poena {pohvala)

. Stojanovié Jadran
. Timéenko Olga

. Crnjak Berislay
Bojic Goran
Tadinac Meti

. Truka Sevala

. Jeremié Vesna

. Matié¢ Stanko

. Jevti¢ Liljana

el R o B
QOOOOCO00
T A b S L e e L
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VIII RAZRED . i

_ Bestvina Mladen 08, ,Boris Kidrit«, Osijek, 23 poena (i nagrada)

| Kerepes Tomas 0.5. .Novi Grad*; Subotica, 22 poena (I nagrada).

. Deoga Goran . 0.5. . Petar Dokic*, Sarajevo, 21 poen {I nagrada)

" Jovanovié Moma O5. ,Ratko Vukidevic®, Ni§, 20 poena (II nagrada) .

" Dekani¢ Ziatko 0S8, ,Grigor Vitez", Podr. Slatina, 20 poena (11 -nagrada).
Rusjan Edmund 0.5. ,,Presihov Voranc®, Lubljana, 20 poena (Il nagrada)
. Arbutina Ljitiana 0.8, ,.SL Vajner-Ci 2a*, Sarajevo, 20 poena {I1 nagrada}
. Gajié Goran . ,Mardal Tito*, Beograd, 19 poena {11l nagreda)

AD G0 =1 R P L b

10. Trontelf Helena 0OX. ,,Prefihov Voranc®, Ljubliana, 18 poena (LI nagrada)
11. Kostié Viedimir O.8. ,Filip Filipoviés, Catak, 18 poena (Il nagrada) -

12, Stankovié Siniva 0.5 ,Nata: Jeligic*, Sabac, 18 pocna (I nagrada)

13. Trencovski Kostadin©.5.,,J. A. Komenski*, Skoplje, I'7 poena (pohvala) -

14. Blasié Novica 0.5, ,Vuk Karadfi¢®, Krulevac, 17 poena {pohvala)

15. Ugliesic Mire 0.8, ,Vladimir Nemet”, Zagreb, 16 poera ({pohvala)

16. Zlajpah Defan 11 osnovna tkola, Celie, 16 poena (pohvala)

17, Jankovié Goran Q.5. ,Karadorde', Topola, t6 poena {pohvala)

18, Bricko Marina OS5. ,Krifaniteva', Zagreb, 15 poena (pohvala)

19, Filgl Vande  0.8. , Milojko Strukelj“, Nova Gorica, 14 poena (pohvaia) -

20, Janiski Georgi O.8. ,Dr Trifun Panavski®, Bitola, 13 poena (pohvala)
21, Obrafovié Milan0.5. ,Franjo Rezags, Tuzla, 13. poena {pohvala)
2> Mitié Dusan. O.8. ,Aleksa Santi¢, Hrasnica, 13 poena (pohvala)

ZADACI SA PETOG SAVEZNOG TAKMICENJA

; VIl RAZRED
1. Deljenjem nekog broja brojem 72 dobija se kolifnik # i ostatak 68.
Koliki ¢e biti kolibnik i ostatak ako se isti taj broj ‘podeli brojem 24%
(5 poena)
’ 2. Dat je trocifren (troznamenkast) broj. Premeitanjem njegovibe cifara
_ (znamenaka) dobili smo sve razlitite brojeve napisane tim-ciframa. Zbir (zbroj) svih
ovih brojeva ie 1998. Kojim ciframa je zapisan

Q C dati (zadani) trocifreni broj? Navedi sve sluajeve. -

= {5 poena)
3. Zbir {zbroj} «dva broja je 135i Koji su to
(4 poena)

4, Dat je. paralelogram ABCI. Neéka je tad-
ka M srediste stranice AB i tatka N srediSte stra-

Si. 1 (6 poeriz}

S, lzratunati povriinu osenéenog dela kvadrata. {(vidi sliku 1.) Cenirt
krugova su tatke 41 B. (5. poena)

20

. Kulosman Hamde:S. L Vuk Karadfié®, Sarajevo, 1% ~poena . (111 nagrada)

a - brojevi, ako je 15% jednog jednako sa 2874 drugog?-

A a , nicé CD: Doka?i. da prave (pravci) DM & BN -
B dele dijagonalu AC na tri jednake. duzi (dudine)....

VIII RAZRED
5 1. Ognova (baza) prave (uspravne) Setvorostrane prizme Je romb poyriine
-3--&2. Manji dijagonalni presek. prizme je kvadrat povetine &7
pqmoéﬁ)kl‘zraéumj povrs‘.mu. (oplogje) i zapreminu _(volumen} prizme izraZenu
b) Koliko je & ako su merni brojevi povriine i zapremine jednaki medu sobom?

(5 poena)
2. U kruZnici je upisan jednakostranitan trougao- izvolj
J S L gao-(trokut} ABC. Proizvol
tatka M pripada luku BC kojem ne pripada tatka 4. Dokazati da je):: BM - CMZ‘-J-%FJ?

3. Na kruznoj stazi d 1650 L e
. . Na kruZnoj stazi dugoj 1650 m krefu se dva motociklista konstantnim
brzinama. Ako se motociklisti- kreéu u suprotnim . smerovima susreéu” se svake
minute; ako se pak krecu u istom smeru, motociklista koji ima vefu brzinu sus-
tize drugog svakih jedanaest minuta. Odredi brzine motociklista.

{5 poena}-
4. Nacrtaj u pravouglom (pravokutnom} keoordinatnom sistemu- (jedini
X it ] u- {jedinitno
podeoka =1 ¢m) prave (pravee) p, i p, Cije su jednadine (jednadibe):. ¥

Pi: yox—4 i . A3
Izraunaj: : # ¥=2x 20

a) povrinu figure {lika) koju zatvaraju prave p, i p, sa koordinatnim osama;

b} zapreminu (\folumen) ratacionog tela koje nastaje kad trougac omeden.
pravama p, i p, i ordinatnom osom rotira oko te ordinatne ose.

N ) . {6 poena)
5, Resi jednaginu (jednadZbu} i izvr$i proveru (pokus):

(0,8x—0,5) +(0,6x—1,3)* = 4 (0,5x—0,7) (0,5x % 0,73—6 (0,1 5.« + 0,08}
{4 poena}

Uputstva sa rezulfatima:

_ VIl RAZRED
L. Dati broj moZe se predstaviti. u obliku: 72n.+ O : + 6832
daje kolicnik. 32+ 2 i ostatak 20, . . . i B (e R

2. Dati broj moZe Jmati-sve-tri cifre razlidite, ili dve jed <
razli¢itu {sve su razlidite od nule). . ) ' leanals, -a ik

a) ako su cifre razlidite; recimo: a, & i ¢, onda dobij i i

¥ > jamo -da zbir brojevas
100a + IOb‘—rc, §OOa+ 10c + b, 100A+ 10a+ ¢, 1006 + 10¢ 4-a, 100c.+ 10a+ & i IGJ(:C-"-
+10& + ¢ iznosi 1998, odnosno dobijama- jednakost: .

) o 2224 + 2225 +222¢== 1998,
odakie je:
atbie -9

i 2 3"!“’4'“3' tome; dati. broj moZe. biti zapisan. .ciframa: X, 2, i 6 ili 1, 31 5
s 371 % .
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b) Ako dati trocifreni broj ima samo dve razlidite -cif!-e, rc;im(_i xiy onda: Sada izradunamo:
“zbir -brojeva: 100x+ 10x + ¥, 100x + §0y+x i 100y + 10x + x !znosawl99§,.odnos_sno.
. 222x+ 11 ly;: 1998, odakle je: 2x-+y— 18, -Znati, dati broj moze biti zapisan

ciframa:'5, S i 8, il 7,714, 11 8 81i 2. 350 28(3—a)
3. Neka je jédan broj . Drugi je 135—a. Prema uslovu je: T
Odavde je a=60, pa je drugi broj 75. -

i : s BD i BN sa-dija- b
. Neka su E, O i F redom preselne taé_l_(e duzi. DM, B i ‘
gon-alo:'l AE‘. Poito 3e ‘ABCD paralelogram, to je tacka O sre4:_11§tc::_duaga;nalf:1 é‘tg :
i BD. Kako je M sredidte duZi AB, sleduje da je taﬁka E teZiste trm;lga . vﬁ
Na isti natin je N sredite stranice: CD, pa Je F tediste trougla BCD. Na osnoy

iti 2 40 i je: AE~CF. Kako
-osobine tefikta trougla mora biti: AEa—é—AO i C_IF==?OC, pa je: AE CF. _

2 2 2 5 14
) Ve ke k' i P=Zo-kY1 4. kdew. &2
3 3 3 6 = 3

i
2,, 14
B V=P = ~3—k’=--3— o k-1

jer 4::v;e:‘-=L AE i- OF=-1— FC to Ije: ‘EQ + OF = AE = FC, o je i trebalo dokazati. -
b 2 2 _

o |
5l 4 SI. 5

2. Na duri AM konstruifemo tatku N, takvu da je MN - CM. Kake je
ugao < AMC konstruisan nad stranicom AC, on mora biti jednak uglu < 4BC:.
= 60° {uglovi nad istom tetivom), pa je trougac CMN jednakostraniéan i samim
tim CN -~ CGM, Sada moZemo zakljutiti da su trouglovi ACN 1 BCM podudarni,

Jjer je AC - BC iz yednakostraniénog trougla 4BC, CN = CM 1 < GCAN - 4 CBM —-nad
istom tetivom CM. 1z podudarnosti ovih trouglova sledi da je AN - BAf. Kako
je po konstrukciji i MN = CM, to je: AM ~ AN + NM = BM + CM, ¥to se i tvrdilo.

3. Neka brZi motociklista prelazi x metara u minytu, a drugi y metara u

> 1650 !
minutu. Iz prvog uslova imamo: x| y-= 1650, a iz drugog: x——)]] = 150
Resenje sistema fednatina daje; x - 900m u minutui - 750 m u minutu, odnosno,
prvi se kretao brzinom od 54 km/h, a drugi 45 km/h,

4._ aj PABDC: )

=Posr—Ppcp~Tem?

B

i i ic i tine. kruga
. Polovinu osendene povedine dobitemo kad od é::t\{rtme POVT! ;
'polupr:én}:;o:loduzmemo iseak ABM (sa uglom od 607) i odsedak nad tetivom
" jstog kruga: : . ~
BM istog ga aln a@n fa’n gy 3)1-:&%.{_3_?7_':,
poa S0 (2 0 V] a2

_ b) TraZena zapremi-
na.je razhika zapremina dva-
ju konusa sa vrhovima Di B:

: V“EVI"'V2=
22x-4 2212 Bm

R S
: 5. Refenje jednatine
Je x - 3. Zamenom ove vred-
nosti u datu lednaginu do-
bijamo identitet:' 3,86 3,86,

VIII RAZRED

i j ijagonalnog pr juduj da manja dijago-
1, [z povriine manjeg duagona]pog prescka zalfljuéujemo n -
nala romba ?c:risina prizme imaju duZinu k. 1z povréine romba. dob.uamo nepoz-
natu dijagonalu: :

Stranicu romba’ izradunamoe iz pravouglog trougla osendenocg ha sk 4.

R\ (ke S
a-—-(?)+(?) 'T> a—ﬁ s
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