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OBAVESTENJE PRETPLATNICIMA

1. Uredni3tvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale &ita-
oce da 3alju svoje priloge za list: &lanke, odabrane zadatke, zadatke sa prijemnih
ispita i matemati¢kih takmienja, razne zanimljivosti. PoZeljno je da svi rukopisi
(osim ueni¢kih reSenja zadataka) budu pisani pisa¢om maSinom, s proredom.
Rukopisi se ne vracaju.

2. Matematiéki list namenjen je svim uéenicima IN—VIII raz, osnovne ko~
le. List izilazi 6 puta u toku 3kolske godine, i to 1. X, 15. XI, 1. 1, 15. 11, 1. IV i 15. V.

3. Godidnja pretplata (za svih 6 brojeva) iznosi 30 dinara. Narutiocima za
vile od 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do
kojeg se isplati celokupna pretplata (1. XII, 1. 1II, 1. VI). Nikakvi drugi odbici
ne uvaZavaju se. I

NarudZbine se 3alju samo neposrepno na adresu lista, a novac na ¥iro-ra-
tun ,Matematitkog lista® broj 60806-678-14627. Pri tome treba obavezno navesti
taénu adresu na koju list treba dostaviti i jasno naznaéiti na §ta se narudZbina
odnosno uplata odnosi.

Narudzbine primamo i direktno preko telefona redakcije, br. 011-638-263.

4. Raspolazemo kompletima lista iz $kolske 1968/69. god. (br. III, 1—5)
k. 1969/70. god. (br. IV, 1—S5), 3k. 1970/71. god. (br. V, 2 i 3), k. 1971/72, god.
(br. VI, 1—5), ¥k. 1972/73. god. (br. VII, 1—5), 8k. 1973/74. god. (br, VIII, 1—35),
8k. 1974/75. god. (br. IX, 1—6) i &k. 1975/76. god. (br. X, 1—6), Od ovih go-
diSta prodaju se: godista III, IV, VI i VII po sniZenoj ceni od 6 dinara za kom-
plet, godiSte V po ceni od 4 dinara i godi$te VIII, IX i X po ceni od 10 din. Zbirka
redenih zadatka sa matemati¢kih takmiCenja udenika osnovne kole moZe se do-
biti po ceni od 8 din.

5. Mole se poverenici Matematickog lista da izmire sva zaostala dugovanja.
6. Sve priloge, primedbe i naruzbe slati iskljuéivo na adresu:
Matematicki list, p.p. 728, 11001 Beograd
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA | ASTRONOMA
JUGOSLAVIIE

MATEMATICKI LIST

za ucenike osmovne %kole

God. XI, broj 1 (1976/17)
Izlazi %est puta godiinje

IZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
SR SRBIJE

Beograd, Knez Mihajlova 35/IV, p. p. 728.

Urednici:
Platon Dimié¢ (gt. ured.) i Mirostav Zivkovi¢ (odg. ured.)

Redakcioni odbor:

Visnja Brkic-Devéié (Zagreb), Kosta Mijarovié (Sarajevo)
Bogumila Kolenko {Ljubljana), Velike Zivkovié (Titograd)
Dutke Kovalev (Skopje), Vladimir Stojanovié {Beograd)

Sva prava umnoZavanja, preftampavanja i prevodenia zadrlava
Druitvo matematifara, fiziara i astronoma SR Srbije

Oslobodeno plaéanja poreza na promet na osnovu refenja Republitkog sekretarijata
za kulturu SR Srbije br, 413-186-03 od 11. 1. 1973. godine

Sampa: Beogradski izdavalko-graficki zavod, Beograd, Bul, vojvode Migica br. 17
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SEDMO SAVEZNO TAKMICENJE IZ )
MATEMATIKE ZA UCENIKE
OSNOVNE SKOLE

Ovo savezno takmifenje, &iji je neposredni orgonizator (prema odluci Komisije
z2 mlade matematitare Saveza drultava matematidara, fizicara i astronoma Jugo-
slavije) i ove godine bio Matematiéki list za udenike osnovne Skole iz Beograda, odrZano
je 6. juna 1976, g. u Kumroveu. :

U ovom takmidenju udestvovalo je ukupao 70 udenika VII i VIII razreda, kofi
su na osnovu medurepublitkog dogovora Drultava matemati®ara, fizicara i astronoma
(MFA) Jugoslavije stekli ovo pravo kao najbolji na prethodno odr¥anim republickim
i pokrajinskim takmienjima. Takmidilo se 13 uéenika iz SR Bosne i Hercegovine,
4iz SR Crne Gore, 16 iz SR Hrvatske, 11 iz SR Slovenije, 18 iz SR Srbije bez pokrajina,
8iz r:l:P Vojvodine. Bilo je ukupno 35 uenika iz VII razreda i 35 uéenika iz VIIE
razreda.

Tzrada zadataka frajala je 120 minuts, Svaki udesnik refavac je na svom mater-
njem jeziku 5 zadataka, koji su donosili najvite 100 poena. Zadatke je pripremila
Savezna komisija za takmidenje, koju su salinjavali delegati republickih i pokrajinskih
Druitava MFA, i to: Kosta Mijatovié (predsednik komisije, BiH), Bo?o Bakrad
(Crna Gora), dr Mirko Polonijo (Hrvatska), Bogumila Kolenko (Slovenija), Viadimir
Stojanovic (Srbija bez pokrajina) i Velimir Stojanovié {VYojvodina), Nadzor za vreme
izrade zadateka i pregled zadataka izvrdili su ¢lanovi Komisije.

Fzrada zadataka bila je obavliena u Domu boraca i omladine u Kumroveu,
gde je idudeg dana bilo izvrieno i objavljivanje postignutih rezultata. Posle takmidenja
udenici su posetili rodnu kufu predsedaika SSR Jugoslavije druga Josipa Broza Tita,
muzej Mateje Gubca u Donjoj Stubici i Stubicke Toplice.

Nagradeni su i pohvaljeni slededi udenici:

VII RAZRED

1. Tim&enko Aleksandar, uf, 0F ,,I. Gunduli¢™, Beograd (I nagrada)
2. Damianovié Aleksandar, w. O8 , L. Gundulic®, Beograd (I nagrada)
3. Marjaworié Zorica, ut. O A, Savtic™, Valjevo, (I nagrada)
4. Letaji¢ Nins, v, O8 ,,Sv. Sava“, Beograd (II nagrada)
5. Petronifevié Mirjana® u2. O8 ,,A. Savéic“ (11 nagrada)
6. Cekerevac Spomeaka, ug. OS | H. Kikit", Sanski Most (Il nagrada)
7. Krlmar Slobodan, ut. OS M. Pupin®, Veternik (IIl nagrada)
3, Stojlsavijevié Lisbo, ue. O3 ,H. Sanski Most (I nagrads)
9, Tadlé Miodrag, ue. OF , A, Sawiic™, Valjevo (11 nagrada)
.10, Elex Ncbofia, us. O3 ,,M. Pijade", Vogoia (pohvala)
11, Pavifi¢ Ivam, u¢. O8 , M. Gorki*, Titograd (pohvala)
12, Jamkevi¢ Srdan, W&, OS , B. Boovié*, Titograd (pohvala)
13, Cokan Tomas, ut. O§ ,,Prule”, Ljubljana (pohvala)
14. Habijan Gormad, u. O ,,Pali prvoborac*, Ziri (pohvala)
15. Prekié¢ Danka, u¢. OS ,.J. Milovanovic*, Sopot (pohvala)
16. Malini¢ Obrad, ut. OF ,R. Pavievié", Bajina Baita (pohvala)

VIII RARED

. Vukesavi¢ Slobodan, O3 , Popinski borci”, Vrnjatka Banja (I nagrada)
Rodi¢ Enisa, u¢, 08 A, Senoa*, Zagreb ([ nagrada)

Miadenovi¢ Blljana, u&. 05 ,,21 maj*, N& ([ nagrada)

Diabi¢ Emir, wt, 08 ,,H. Humo®, Mostar {I1 nagrada)

Petrovié Ning, ué. 05, H. Kiki¢", Sanski Most (Il nagrada)

Kaljevié Igor, u&. O8 , M. Vignjic", Banja Luka (I nagrada)

Lazarevski Tredmjn, u&. OS5 , N. Dragosavljevié™, Okucani (f1 nagrada)
Cllesdek Alla, u&. O8 .V, Semuc®, lzola (Il nagrada} g

. Velitkovi¢ Boban, ut, 08 ,J. Miodragovi¢”, Beograd (IIf nagrada)

. Gorkovi¢ Drafen, u&. 0§ ,,R. Lakié¢*, Beograd ([1] nagrads) .

- Popevié Dragana, ué. 08 ,,D. Radosavljevié”, M. Mitrovica (IJ1 nagrada)
12. Manojlovi¢ Slavko, u, 08 ,,P. Koti¢, Nova Topola (JI] nagrada)

13. Pibernik Jasenkn, ué. O5 ,,A. Senoa™, Zagreb (1l nagrada)

14, Elezovi¢ Sundicn, ué. OF ,.I. Gunduli¢*, Beograd (III nagrada)

15. Resmaw Goran, u¥. O8 , Koroske Bele®, Jesenice (pohvala)

16. Pibernlk Maca, u&. O8 , Prezihov V.“, Ljubljana (pohvala)

18. Prattalo Zellks, ut. OF ,,29 novembar®, Sarajevo (pohvala)

19. Klobudar Daver, u¢. O8 ,.V. Nazor*, Dakovo, (pohvala)

20. Pupo Zalko, ué. OF | Igmanski mard*, Vogo¥a (pohvala)

Matematitki list je obeznedio nagrade za najnolje uesnike takmienja u vidu
vrednih knjiga. Nagradenim udericima urudne su diplome, pohvaljenima pohvale,
a svima takmidarima uopite priznanja za uéestvovanje u dvom takmilenju. Sem
toga su 6 najboljih takmicara nagradeni besplatnim boravkom u Lemjoj ol
miadih matematidara, koju je poletkom jula organizovalo Drultvo matematitara,
fizidara i astronoma SR Srbije u letovali§tu ,,Suplja Stena* kod Beograda.

Naposletku, prilikom ovog takmienja uodeno je da su se na njemu najvide
istakli udenici osnovnih 3kola ,,I. Gunduli¢" iz Beograda, ,,A. Senao* iz Zagreba,
»H. Kiki¢™, iz Sanskog Mosta i ,,A. Sav&i¢* iz Valjeva. Zbog toga su aktivima mate-
matitara { direktorima ovih $kola upuéene Zestitke od strane Komiisije za takmicenje,
sa knjigama koje je tim Zkolama uputio Matematidki list,

T
R

ZADACI SA VII SAVEZNOG TAKMICENJA
VIL RAZRED

1. Morska voda sadrii 5% soli. Koliko kilograma obiéne vode treba pomijesati
sa 40 kg morske vode, pa da dobivena mjefavina sadczi 2% soli?

8 12 20
1. Odredi najmanji razlomak sa kojim treba podijeliti razlomke —

o b ]
15 35 21
takav da u sva tri studaja koli¢nik (kvocijent) bude prirodan broj.

3. Krulnice k; i k2 dodiruju se spolja (izvana) u tadki A. Prava (pravac)
koja sadrZi tacku A sele krufnicu ky jo% u tagki M j kruZnicu k3 joi u taiki &, Dokazati
da su tangente ¢; i 13 datih kruZnica, za keje su M i N dodirne tacke (diralista), medu-
sobno paralelne. g

4. Dokazati da svi kvadri (pravougli paralelopipedi) kojima su plostina (po
vedina) (4 cm?) i volumen (zapremina) (u cm?) izraZeni istim brojem, imaju isti zbeoj
(zbir} reciproZnih vrijednosti duljina (duXina) triju bridova (ivica) iz istog vrha.

5. Odabran je bilo koji broj sa 2000 cifaca (znamenki) koii je djeljiv sa 9.
Zbir (zbroj) niegovik cifara oznalimo 3a a, zbir cifata broja a sa b, zbir cifara broja
b sa c. Koliki je broj ¢?

21
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VITI RAZRED

_ 1. Bilo koji prirodni broj # uvedan je za svoju Setvorostruku reciproénu vred-
nost | taj zbir (zbroj) je kvadriran, Ako se dobijeni rezultat umanji za kvadrat &etvo-
rostruke reciprotne vrednosti datog prirodnog broja a1, dobija se prirodan broj koji
nije deljiv sa 5. Dokazati!

2. N‘eki‘ avion preletio je prvih 385 kmm brzinom od 220 km/h. Preostali dio
puta preletio je brzinom od 330 km/h. Srednja brzina teta na cijelom potu je bila
250 km/h. Koliki je put preletio avion?

) 3 Ravnina (ravan} presijeca kocku tako da tri brida (ivice) kocke sa zajednié-
kim vrhom sijeCe u tatkama koje te bridove dijele u omjerima (razmjerama) 2:1, 3:1 i
4:1, rafunajuéi od zajednitkog vrha.

Kako se odnose volumeni (zapremine) tijela, na koje ta ravnina dijeti kocku?

4. Dat je pravougli trougao (pravokutni trokut) 4BC. Iz temena (vrha) 4
pravog ugla (kuta) konstruisana je tefiina duZ (te3iSnica) AM. Visina AD trougla
ACM polovi (raspolavlia) naspramsu stranicu.

a) lzralumati uglove trougla ABC.

b) Izratunati povr§inu i zapreminu (plotinu i volumen) tela, koje nastaje
obrtanjem trougla ABC oko stranice AB, ako dufina (duljina) duzi (duZine) AD
iznosi &V 3.

5. U trapezu ABCD paralela sa osnovicom AB sijede dufine (duzi) AC i BC
redom u totkama M i N.

Dekazati da su plostine trokuta (povriine trouglova) DAM i DBN jednake.

ReSenja zadataka

VII RAZRED

1. U 40 kg morske vode ima 40-0,05 kg=2 kg soli. Ako dolijemo 60 kg
Ciste vode, imademo 100 kg mefavine sa 2 kg soli, odnosno sa 2% soli.

a
2. Omadimo traeni raziomak sa 3" Tada moraju biti celi brojevi slededi

+— 1 —-—, To ¢e biti ispunjeno ako je b=105n,
a

jet je 105 najmanji zajednicki sadrZalac za brojeve 15,

35 i 21. Da bi razlomak % bio najmanji, treba da

bude a=1 (najmaniji prirodan broj), a 5=105 n
treba da bude najvedi prirodan broj. Poto najveci
prirodan broj ne postoji, to ne postoji ni najmangi

[43
razlomak —=——.
& 105n
3. Trouglovi(trokuti) 0y AM i 0,AN su jed-
nakokraki, pa je SAMO =L MAQ; i LANO; =
=¥ NAO, (sl. 1). Kako je I MAQ = ANAO;
Sk 1 (kao unakrsni), to jei LAMO, =S ANQ;. Kako je A

22

tatka prave {pravca) MY, steduje da su uglovi (kutovi) AMO, i ANO; naizmenitni,
pa iz njihove jednakosti zakljulujemo da je O\M || OzN. Poznato je da je tangenta
upravna na dodirnom polupretniku (radifusu), pa je H{ L WM i &) ON. Otuda
sleduje da je 2 || 2.

4. Primenjujuci formule za povidinu i zapreminu kvadra, dobijamo: 2 ab+
+2ae+2 be=abe. Ako ovu jednakost podelimo sa 2 abe, dobidemo:

2ab  20c  2bc  abe
2abc  2abc  Z2abe 2abec’

1 1 )] 1
odakle je: —+—+—=—_ &tosei tvrdilo,
¢ b a 2
5. Zbir cifara datog broja deljiv je sa 9 i nije veci 2000 - 9==13000, tj. ass 18000,
Zbir cifara broja a je deljiv sa 9 i nije veéi od 36, tj. b< 36 (za a=9999 je b=136).
Prema tome, zbir cifara broja & je 9, tj. e=9.

YIII RAZRED

4y {4y 4\ [4Y¥ 2 B
1. (n+—) —(—) =n’+8+(~;) _("u—) = n*+ 8. Dobijeni broj je pri-
n "

rodan, Da bi on bio deljiv sa 5, morao bi imati na mestu jedinica cifru _(znat_nenkl:l]
0 ili 5. Medutim, kako se broj a2 moZe zavriavati samo c:fn‘u_na.. koje pripadaju
skupu {0, 1, 4, 5, 6, 9}, to poslednja cifrc broja n2-+8 ne modeo biti ni 0, ni 5.

385 ,
2. Prvi deo puta avion je preleteo za 55 = 3,5 &asova. Ostali deo puta (x km)

avion je preleteo za f &asova, Na osnovu toga dobijamo jedna_éine: x =330 £ i385+

+x=(3,5+1)-250, odnosno 385+ x=8754-250 . Ako zamenimo ;Saz prve u drugu
x -

jednadinu (r ==3-;56) , dobitemo jednatinu po x: 385+xz875+=Fo~. odakle je

33.450

=2921,25. Dakle, avion je preletec
put od 2406,25 km (sl. 2),

xkmo oo o 385km sL 3

3 Neka je a ivica (brid), a V=a* zapremina (volumen) kocke. Odseleno telo
je piramida SMNF (sl. 3). Zapreminu ¥ ove piramide izratunademo uzimajudi

a
pravougli trougao {pravokutni trokut} SMN za bazu, a du? {dufinu) S ==»;- Z

23
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la a 1
visinu, Prema tome: V,-—a-—-f- a’. Zapremina ¥, preostalog dels kocke

71
jﬂe Vz= V--V] =ﬁd3, Pﬂje For¥Vi=T1:1.

. 4. a) Pomato je da je u pravouglom trouglu (pravolutnom trokutu) te%isna dul
(teZifinica) podudarna (sukladna) polovini hipotenuze: AM=CM. (sl. 4). Dalje, kako
e BDM=CD, AD=AD i L ADM= 4 ADC=%0", skeduje da su podudarni medu sobom
trouglovi ADM i ADC, pa je AM=AC. Dakle, trougao AMC ima podudarne sve
stranice, pa su mu unutradnji uglovi (kutovi) po 60°. Otuda zakljutujermo da je;
S ACB=60°, & ABC=30" i, prema pretpostavci, L B4C=90°

AC
b} Kako je AD=k V3, iz AD= £

dobijamo da je AC=2k, Dalje je

BC=4k i AB=2k )3, Dobijeno telo je konus polupredinka (radijusa) AC, visine
AB i izvodnice BC. Prema tome:

8
P=(ACR n+AC-BCr=12k2x i V=—;-(AC')1-ABTI=?k3 .

8L 4

5. Trouglovi (trokuti) ACD i BCD imaju zajedni¢ku stranicu CD, a visine koje
odgovaraju ovim stranicama jednake su visini A datog trapeza (sl. 5}). Dakle;

CD-h

Pecp= = Ppep.

Trouglovi MCD i NCD imaju zajednitku stranicu CD, a odgovarajude visine
su im jednake normalnom rastojanju d izmedu paralelnih pravih (pravaca) CP i p.
Prema tome:

CcD-d
Prycp= 5= Pyep.

Polio je )
Pamn=Paco—Prmcp i Panp=Peco—Pxcps
sleduje zakljudak:
Limp=Panp, |
5to se i twrdilo.
24
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