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VIl RAZRED

Druga skupina zadataka

1. Odrediti takav prirodan broj n da je umnozZakmn-n Sesteroznamenkast béga je
posljednja znamenka 4.

2. Opseg jednakokaog trapeza jednak je peterostrukoj duljinickrbaze, a dijagonala
trapeza raspolavlja Siljasti kut tog trapeza. Kiadu kutovi trapeza?

3. Poznato je da je cijena dijamanta proporcionalke@adratom njegove tezine. Prilikom
bruSenja nekog dijamanta otpao je komatdiko da se cijena dijamanta smanjila za 36%.
Koliki postotak ukupne tezine je tezio odlomljeirkadt?

4. Na duziniAB zadano je 10 taka, od kojih su dvije po dvije simetne s obzirom na

poloviste duzineAB . Bilo kojih 5 od ovih téaka oznaimo sa G, C;, C;, C4, G5, a ostale B,
Dy, ..., Bs. Dokazi da je zbroj udaljenostitaka C1, C2, ..., C5 od A jednak zbroju
udaljenosti téaka D, D, ..., D; od B.
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1. Posljednja znamenka brojabit ¢e 4 samo ako je posljednja znamenka broja nitaké.
TraZeni broj je 14, a f4znosi 537 824.

2. Ako dijagonala raspolavlja Siljlasti kut trapgsal1),onda su kutovi 1 i 2 jednaki. Kutovi 1
i 3 su takder jednaki méu sobom kao naizmjetni. Stoga je trokufCD jednakokréni, pa
je krak c trapeza jednak K@ osnovici b. Iz uvjeta za opseg dobivamo jediad
a+b+2c=5b, odnosna+b+2b=5b, pa jea=2b. Neka je E téka vete osnovice, takva da je
cetverokutnik AECD paralelogram. Tada izlazi da(®,E)=a, pa jed(E,B)=a i trokut BCE

je jednakokrani. Dakle, kutovi trapeza su 60120°.

3. Cijena preostalog komada dijamanta je 0,64 pijgaa cijelog komada i srazmjerna je
kvadratu od 0,8 dijela tog dijamanta. Dakle, odliemlkomadt iznosi 20% od prvobitne
tezine dijamanta.

4. Ako je neka od taka iz prve skupine simetria
nekoj taki iz druge skupine, kao tke G i D; nasl.2,
tada je na osnovnu simeinosti u odnosu na poloviste
S duzineAB jednaka udaljenost prvecke od A sa Sl 2
udaljenosu druge toke od B,tj.d(A,Cy)=d(B,D,). '

A S B
Ci G C; Dy

Ako su u prvoj skupini dvije ni1 simetréne tatke, kao Gi Cs na sl 2., tada je:
d(A,C2)=d(B,Cs), a zbogd(A,C,)+d(B,C,)=d(A,B) izlazi da jed(A,C,)+d(B,Cs)=d(A,B).
Svakom paru simethnih totaka iz prve skupine odgovaraju dvije tdko simetréne take u
drugoj skupini, pa je i kod njih zbroj udaljenostl tataka A i B jednak d(A,B). Time je
trvdenje dokazano, jer nije mogiizvrSiti izbor téaka prve i druge skupine drugje nego
Sto je opisano u ova dva &aja.
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1. U akciji prikupljanja starog papira jedatenik VIl razreda skupio je 26 kg, a ostali iz
njegova razreda po 11 kg svaki. U VIl razreduajege skupio 25 kg, a ostali po 10 kg svaki.
Koliko ima wenika u svakom razredu, ako se zna da su oba eapridipila jednaku tezinu
papira i da je ukupna tezinadeaeod 400 kg, a manja od 600 kg?
2. Zadan je kvadrat duljine stranice 1 cmckim A udaljena 2,5 cm od srediSta kvadrata.
Dokazi da ne postoji rotacija tog kvadrata oko mgind njegovih vrhova takva da neki vrh

padne u téku A.

3. Dokazi: U svakom trokutu ABC je udaljenost otboentra (sjecista visina) do vrha A
jednaka dvostrukoj udaljenosti od srediSta trolagisane kruznice do straniBE .

4. Osnovka piramide je kvadrat. Jedan od pobio bridova je okomit na ravninu, a duljina
najduljeg pobonog brida je 6 i on zatvara s osnovkom kut otl €xiredi volumen piramide.
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1. Ozn&imo broj wenika VIl razreda sa a+1, a bra@jemika VIl razreda sa b +1. Doldieémo
jednadzbu26+11a=25+10b, odakle jel+11a=10 b. Broj 10b ima za posljednju znamenku
nulu, paa mora biti jedan od brojeva: 9, 19, 29, ...

Drugi uvjet, o ukupnoj tezini zadovoljava jedin@mpa=19, a u tom sldaju jeb=21.

Dakle, u VIl razredu bilo je 20cenika, a u VIII dva viSe, tj. 22enika.

2. Prema sl. 3 vidimo daj@ +NA= SA, na osnovu odnosa stranica trokuta. Pri tomeebit
SN + NA=SA samo u sléaju kada toka N pripada duzinBA  (vidjeti na sl. 3 duzinu&A, ).
Tada je toka A najbliza vrhu kvadrata. U kvadratu je dijagtmN_Q =MN+2=+/2, pa je

N+NA=SA, odnosno§+ NA =2,5. Odavde JeN_Ai—E Q —5—\/_2 Kako je
512, to je NA >+/2. Duzina NA veca je od duzinaMN | NQ i NP. Samlm tim, ni pri

najpovoljnijem polozaju t&ke A1, ne postoji mogénost da se rotacijom oko N bilo koji vrh
kvadrata poklopi s ttkom A;. Tim prije ne postoji ovakva rotacija oko nekogging
udaljenijeg vrha kvadrata.

3. Neka je toka O ortocentar, a S srediSte trokutu opisanerkeez Simetrala s stranid@C
prolazi ta&akom S i poloviStem AstraniceBC. Duiinam je teziSnica i T teziSte trokuta.
Pravac TS tzvEulerov pravac, sadrzi ortocentar O. PravkO i A;Susporedni su il
sobom, pa su troku®AT i STA; sliéni. Zbog toga jeAO: AS= AT : AT=2:1, §to se i
tvrdilo.

4. Trokut SAE je jednakokéai pravokutni, pa je brldSA—% =3J/2.7To je ujedno visina
nase piramide. Dijagonala osnovke je duzi@, ¢ija je duljina takder 3v/2, a stranica

2

kvadrata ima duljinuAB :E7 =3. Volumen piramide jeV ::—13-32x/§ =a/2 .
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