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I. razred

1. Odredite realne brojeve a i b tako dz polinom

Y 3 2
X = 2% + ax + 2x + b

bude djeljiv sa pclinomom x2 - 2x - 3

2. DokaZite da su spojnica vrha pravokutnog trokuta nasuprot
hipotenuze sa srediStem kvadrata nad hipotenuzom i spoj-
nica sredista kvadrata nad katetama med juscbno okomite i
Jjednake.

- DoksZite da za pozitivne realne brojeve x, ¥, z vrijedi
nejednakcst ’

Xy . ¥z . ZX |

z x NG

4. Funkecije f i g imaju slijedeéa svojstva:

(1) f{x)

i
"y

Ky x-y /X=y
-8 (B s e (FF). e
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(2) f je neparna, 2 g parna funkcija.
DokaZite da vrijedi:

[£ex)) @ -[E] % = ey e r(xoy)
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II. razred

i+ U skupu kompleksnih brojeva rijeSite nejednadibu:

e

fal =3 _ b G o b
logo,5 —ETTT;T{; 1 i prikazite rjeSenja grafidki.

Odredite najmanji moguéi omjer volumena uspravnog
kruznog stodea i njemu upisane kugle.

DokaZite da za bilo koje cijele brojeve a i b
vrijedi:

&2

2 2 a3
&a - 33 b - Gab - b + 6 £

2 2
Neka je f : ®B= T funkcija zadana sa

£ {x,y) = (ax - by, bx + ay), gdje su a, b€ W konstante.

Odredite te konstante, tako da vrijedi:

fo fof = £,
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e
.

Keji prirodni brojevi mogu biti najveda zajednicka mjera

2
brojeva n + 1 i (n+l) + 1, gdéje je n& N 2

v -
2. DokaZite da za svako {X,, ..... . xﬁkg;ﬁl vrijedi
11 9] .
b . - X =0
s = cos (xl XJ}/‘C
i=1 j=1

3. Unuter trokuta ABC dana Jje toéka T. Pravei AT, BT, CT
dijele dani trokut na é§st maniih trokuta. Dokazite da
barem dva od nJjih imaju povriinu koja nije veda cod jedne
Sestine povrsine trokuta ABC.

4. Na praveu x=r nadjite tedku T tako da trapez, kojeg

omed juju obje tangente iz te todke na krunict x + y2=r(

i koordinantne esi, ima najmanju povriinu.
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IV. razred

1. 1 jednakostranidsn trokut upissne su kruZnica i elipsa
tako da manja ‘poluos elipse leZi na jednoj visini trokuta.
Koliki Je polumjer kruZnice akc elipsa ima poluosi
433 i 57

2. Nadjite najmanji reaian bro? koji nije manji ni od kojeg
Zbroja

+ arc tg %-+ cs.. + arc tg —

2n
gdje je ngM

3. DokaZite nejednakost

+

= |

1 n y’
= + ... o+ = = {(né€Mm)
T u"<9

4. Svaka tolka ravnine obojena je jednom od tri boje:
- ecrvenom, bijelom ili plavom. DokaZite da u toj ravnini
postoje dvije tecke iste boje ¢ija je udaljenost 1 cm.
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