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1l. razred

£\ .
(lﬁ; Nadi sva rjeSenja sustava :

Y2 + ZX + Xy = —%l > XyZ ? .

2, Neka je a,b,x,y» 0 ;ag& b . DokaZi da vrijedi

X T a} 2 .
ax + by ay + bx & + b

3. Heka Jje S skup svih todaka u ravnini,koje u danom pravokutném
koordinatnom sustavu imaju obje koordinate cjelobrojne,Dokaii

da nikoje tri to&ke skupa S ne mogu tvoriti jednakostreniZen
trokut. '

4. Zajedniéki promjer dviju krufnica, od kojih svaka le3i izven
druge, eijee te kruZnice redom u tofkama 4,A°, B, B .Ako
Je t duljina odreske unutrasnje zajednifke tangente tih
kruZnica, nadi jednakost kojs povezuje duljine ¢, d(4,B) ,
d(A°,B’) .Kako glasi analogan rezult2t za vanjsku z& jednidku
tangentu ?
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2.

1. razred ( rjefenja )

8x(y+2 ) =5( 2+ x) /: xyz
9y( 2+ x ) =82( x+y ) /: xyz
yz+zx+xy-%—-—.xyz /3 xyz

Za xyz £# O dobivamo sustav :

> B , 3»
X y ] ©
l—gLEQO
x y ' L -
1 o 1 1 1 3 1
2 ¥ *? %’_f,-,. 8ijs purjefenjes g =l ,53=23+3" 93

1. =X , y=2 ;8 %3 .

Preostala rjefenja su :

(xthz) = (&,0,0) |, (x'y,z) - (0,8,0) (x,y,2) = (0,40,8)

gdje je & bilo koji realan broj .

x(ay +bx J(a + b) + y(ax + by)(a + b) 3 2(ax + by)(ay + bx)
azx;y + abx® + abxy + v2x° + aziy + ahyz + abxy + bey‘?)
‘ ;2a2xy * 2ah32 + 2abx® + 2bexy

&2 2

2abxy + b x" + b2y2 - aby” - abx® - 2b21y ) 0 VAR

2xy(s - b) - x°(a - b) - y°(a - 1) B 0

(&8 =) (x=-¥)22 O
(b-8)x=-3)° 2 0

3. Pretpostavimo de& postoji trokut ABC ,takav da su tolke A,B,C

elemlenti skupa S .Neka je on pozitivno orijentiren.Trenslacijom
koordinatnog sustava moZemo dovesti ishodidte u tofku A.Neka je

B = (p,a) , P,a€ % .Rotacijom oko ishodista za kut 60° todka
B prelazi u todku C ,pa je zate C =(P-'-?—‘1 ; —E-P—*‘l) Ovi

2

brojevi su irécionalni p& tofka C nije element skupd 'S. Dakle
dobili smo kontradikeiju. 5



/1. razred ( rjesenjé :

{. Im&mo :
B @R )
= (d+R+ r)(d =R =-1) =
= da(s,B) - d(A',B')

gdje je 4 udal jenost sredifta kruZnica.

%Za vanjske tangente vrijedi @

tz . -@R-1)7=

=(d +R -r)(@a-R+r1)=
= a{a,B") ° a(h’,B")
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