~ Rss

POKRET ,NAUKU MIADIMAY" SRH
DRUSTVO MATEMATICARA I FIZICARA SRH

e MATEMATIKA
ZADACI ZA REFPUBLICKI SUSRET UCENIKA SREDNJIH SKOIA . =~ 1990.

1., razred

1. Nadite najmanju vrijednost funkcije

£f(x) = (x+a+b)(x+a-b)(x-a+b) (x~a~b).

2. Odredite sve prirodne brojeve n gza& koje je igraz

n2 -n - 12

n->3

takoder prirodan bdbroj.

3, 0d svih pravokutnih trokuta danog polumjera opisane

3 kruZnice r nadite onaj s najveéim polumjerom upisane
kruzZnice. ;

4, Maja i Ana imaju zajedno 44 godine, Maja ima dva puta
toliko godina koliko je imala Ana, kada je Maji bilo
upola toliko godina koliko ée biti Anij kada Ani bude
tri puta toliko godina koliko je bilo Maji,kada je Maji,
bilo tri puta toliko godina koliko je bilo Ani.

Koliko godina ima Maja?
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RIJESENJA ZADATAKA ZA 1, RATRED

Li )= (x+a+b)(x,a-b)(x+a-b)(x-a+b)
(x® - (a+0)2 )(x% - (a-1)2 ) =

( (= =nfc? Jomoab Jo( (22 - a2 w2 ) 4200 ) o
(= 212 )2 _ 4 a2 p2y

> - 4a%p?

Minimum se postile za x° = &2 + b° ytj. 28 x= :\/ 2402 3

2 Podijelimo brojnik s nazivnikom :

(nz-n-lz):(n-B) = n+2
-n+3n e
2n-12
-2n+6
-6

Izraz se mo¥e napisati : R=n-l2 = (n+2)- Bl .
n-3 ; n-3

.‘,.‘

To more biti prirodan broj pe je n-3¢ {1,-1,2,-2,3;53,6.-6}
tj. n mo¥e biti :  4,2,5,1,6,0,9,~3 .Jer je n prirodan
broj on ne moZe biti jednak 0, ni -3 .Za preostale éluéajeve
prqngrimo_dg 1i je cijeli izraz prirodan broj.Za ‘n=4
vrfjednost izraza je O,éto nije prirodan broj pa n=4 nije
rjeSenje.U preostalim sludajevima vrijednost izraza biti
ée.prirodan broj i to 10 (z& n=2), 4 (za n=5), 6 (za n=l 16),
1 'ponovo 10 (za n=9).Tra¥eni prirodni brojevi s 1,2,5,6,9.

3. Neka je ¢ polumjer upisane kruZnice.Tada vrijedi :

W L ab atb-c_ _ ab(a+b-c) _
Bl 8+b+¢  a+b+c ~e+b-cC (a+b)2-02

ab§a+b-cé - .ab(s+b=c) = a+b-c
( ‘Za:b i 2 Tle

a+b)c-ac-pc

2TC biti de maksivelan sko i samo ako de asb  bitd S
‘maksimalan ( jer je c=2r ). . : anepenlin..
Izraz a+b biti e maksimalan akKo i samo ako je izraz

(a+b)2 maksimalan ,a to je onda i samo onda kada je izraz
ab  raksimalan ( jer je (a+b)? = c2 + 2ap ).
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v (nastavak) Bt \\\\

Izraz ab biti e maksimalan onda i samo onds kada je asb=r{2
(. P=ab . biti de makulmalna onda i samo

onda kada je visina na stranicu c¢ naj-
veéa,tj. maksimalna.To vrijeoi kada je
§=Db = rV2 ).

4. Neka je Maji x , & Ani Y &odina.Tada 5e:
(1) X+ Yy = 44 | e e g R
Prije 2z godina Ana je imala yiz' godiﬁé;tﬁlw
(2)  x = 2(y-z)

Tada je Maji bilo x-z godina ,a to Je upola manje nego 8to
ée ih 'biti Ani nakon w godina,

(3) %=z = ? (y + w) P
Nakon w godina Ani ée biti tri puta toliko godina koliko
je bilo Maji prije y godina ke :

(4) ¥y +w = 3(xv) .
Tada je Maji ‘bilo. tri puta toliko godina koliko je bilo Ani.

) e v = 3(y - v) i 8

Iz sistema linearnih jednadébi (1)=(5): éobiva se x= ﬁg—”,J,«
tJ. Maja ima  27.5. godina. ' 3 ks
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