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Odredi vrijednost izrazd x+y )2, ako je
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X

=1

< |no

y-x=1

Otac, majka, sin iderka imaju zajedno 111 godina, majka i sin imagodlinu viSe od oca
I k¢erke, otac j&etiri puta stariji od kerke, a prije godinu dana majka je hkiktiri puta
starija od kerke. Odredi starost svakélgna obitelji.

Ako je zbroj u>+uv+v? djeljiv sa 9, tada su brojevi i v djeljivi sa 3. Dokazi.

U pravokutnom trokutu ABC #a S je poloviste hipotenuze , pricemu je |SC|=20. Na

kateti AC istaknuta je t&ka E, tako daje ESAB i |ES|= 15 . Izréunaj povrsinu
trokuta ABC.

U pravokutni trokut ABC duljina kateta= 8, b= 4 upisan je kvadrat, tako da mu dvije
stranice leZe na katetama trokut&etvrti vrh lezi na hipotenuzi trokuta. Koji dio p&ne
trokuta u postocima zauzima povrSina kvadrata?

1991. - drzavno natjecanje - 8. razred - zad.+rj.
http://public.carnet.hr/mat-natj




DRZAVNO NATJECANJE U CENIKA OSNOVNIH SKOLA REPUBLIKE HRVATSKE
1991. godina
VIIl RAZRED

RjeSenja zadataka

1. Prvujednadzbu mozemo pisati ka%M =1 li 20 1, tj. xy= 2. Nakon
Xy Xy

kvadriranja druge jednadzbe imamg -2xy+x? = 1, odnosno( y-x)*-4xy =1 ili
(x+y)'-42=1,paje (x+y)’=9.

2. Nekasua, b, c,d redom godine oca, majke, sinatekke. Na temelju gornjih uvjeta
dobivamo sljedé& sustav jednadzbia+ b+ c+d=111, b+c-1=a+d, a=4d,
b-1=4(d-1).Lagano se odredi da @+ d= 55, odnosnodd+ d=55, ili d=11 i
a= 44 . Direktnim uvrStavanjem &etvrtu jednadzbu dobivamb =41, pajec=15.
Otac ima 44, majka 41, sin 15, @ékka 11 godina.

3. Zadani izraz mozemo pisati’ +uv+v® = (u-v)*+3uv = 9k . Kako je zbroj i jedan
pribrojnik djeljiv sa 3, to je i drugi pribrojnik.t (u-v)? djeljiv sa 3, a to je moge samo
ako je (u-v) djeljivsa 3, tj.u-v=3m. Kvadriramo li zadnju jednakost i uvrstimo u
prvu dobivamo 9n?* +3uv = 9k. Sad je ¢itoili u ili v djeljivsa 3. Kako jeu-v= 3m,
to nuzno slijedida je u i v djeljivsa 3.

4. Ocito je |SC| = |SB| = |SA| = 20. Primjenom Pitagogi
powka na pravokutni trokut ASE lako odredimo |AE| = 25
Kako je SD visina na hipotenuzu trokuta ASE, to primjenom
formula za povrSinu trokuta dobivamo 20 - 15 = §SD|, tj. r{ S
|SD| =12 . Promatranjem jednakakrag trokuta BCS i
pravokutnika CDSF zakljwjemo da je |BF| = |CF| = |SD| =
12, tj. |BC| = 24. Sad lagano odredimo katetu jAG2.
Povrsina trokuta ABC je 384. A £ ; B

, {j. ab=ax+ bx, paje

2

_ab . _a’b’

X = . Prema tome, povrsina kvadrataje——- , a
a+b (a+b) B

kako je povr§inatrokutaa;—b,toje %

a’b®> ab _ 2ab _ 2% _ 4 x

2" - 2 = 2 " g
(a+b)” 2 (a+b)” (8+4)" 9 d ﬂb .

Kvadrat zauzima priblizno 44% povrSine trokuta.
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