DRZAVNO NATJECANJE U CENIKA OSNOVNIH SKOLA REPUBLIKE
HRVATSKE

1991.godina

VII. RAZRED

1. Zabilo koja dva prirodna broja i b uvijek je ta&na barem jedna od ove 4 tvrdnje:
1. broja je djeljiv sa 3,
2. brojp je djeljivsa 3
3. zbrop+b je djeljivsa 3
4. razlikaa-b je djeljiva sa 3.
Dokazi!

2. Odredix.y,z ako je
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3. Koliko ima peteroznamenkastih brojev&ingnih pom@éu znamenaka 0, 1, 3, 5, 7, 9, koji
nisu djeljivi sa 10, préemu se znamenke ne smiju ponavljati?

4. Svakim vrhom trokuta ABC nacrtan je pravacafan s nasuprotnom stranicom. Na
nacrtanoj slici moze se titi izvjestan broj paralelograma. Zbroj opsega saiko nastalih
paralelograma je 60 cm. Odredi opseg trokuta ABC.

5. U jednakokrénom trokutu ABC kut kod vrha C je manji od 60°vihova Ai B spustimo
okomice na nasuprotne stranice. Neka je O sjetiistikomica, a O” simetiha taka taki

O u odnosu na osnovicdB . Koliki je kut < O’AC ?
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RjeSenja zadataka

1. Ako brojevi a i b nisu djeljivi sa 3, tadali&tujemo 3 sldaja:

1°. Brojevi a i b pridijeljenju sa 3 dagstatak 1, tj. a=3k+ 1, b=3m+ 1, paje
razlka a-b=3k+1-3m-1= 3 (k-m)eljyvasa 3.

2°. a=3k+2, b=3m+2, pajerazlitab=3k+2-3m-2=3(k-m) djeljiva3a

3°. Akoje a=3k+1, b=3m+ 2, tadabroj a+b=3k+1+3m+2 = 3(k+m}1

djeljiv sa 3.
2 £—2+L1:2+ 1 2+ 1 = 2+ 1 = 2+ 1
13 13 13 2 1 1
o Y Yuo B
11 11 = 541

x=1l,y=5z=2.

3. Neka trazeni broj ima oblikabcde . Znamenkwa mozemo napisati na 5 ragtih nacina
(sve osim 0), znamenHKuisto na 5 n&na (4 preostale koje nisu na mjestuznamenku 0)¢
na 4 ngina, znamemku na 3 i znamenke na 2 néina. Svih peteroznamenkastih brojeva sa
navedenim znamenkama ima5 -5 -4 - 3 -2 =@y kojima su i brojevi sa 0 na kraju.
Od znamenaka 1, 3, 5, 7, 9 moze sami5 - 4 - 3 - 2 = 12Betveroznamenkastih , tj. 120
peteroznamenkastih brojeva sa 0 na kraju. Prema toraeninebrojeva ima 600 — 400 =

480.

4. Neka sum, b, ¢ duljine stranica trokuta ABC.
Ocito je da su na slici 3 paralelograma, pa je
2a+2b+2a+ 2c+ 2b+ 2c= 60
ili 4a+4b+ 4c=60,

t. a+ b+ c=15.
Opseg trokuta ABC je 15cm.

5. Oxito je <« O'AB = <« OAB (zbog simetrije ttaka O i O").
Kako je <« DAB = <« ABE i <« ADB = <« AEB = 90°, zaklj¢ujemo da je
< OBA = «xDBA = < EAB = <« OAB. (Ako su 2 kuta u 2 trokuta jednaki,
onda su jednaki i téé kutovi). Sad je 6ito <« O'AB = < OBA, pa je
< O'AC =<« OAB + <« BAD = <« CBA + <« BAD = 90°.
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