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i ne2.:Dokazi da je:

Zak<1 . VneN. Eh
k=1

2. Dok;agl da posto]i beskonaCno mnogo prarodmh bro;eva n takvlh da su

~2.n?+3 i n%+n +1  relativno prosti.

i

3. Kocka duljine stranice a je presjetena ravninom koja sadrz'iﬂjednu od prostor-
nih dijagonala kocke .Odredi najmaniji moquci iznos zajednitke povrsine presjeka
kocke i ravnine.Detaljno obrazloziti!

2

4. Neka siljastokutni trokut ABC ima kuteve «.p i y.Dokazi nejednakost:

sin(a) +sin(B) +sin(y) + tg(a) + ta(p) + tgly) §2-1( ;
x 7
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ZADATAK 1.

Zadan je niz a_sa

Odatle slijedi:

Kako je :

n-1

3.) a

to slijedi da je :
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ZADATAK 2. Oznacimo sa d, = najveca zajednicka mjera(2 n2+3 n2+n+1)
Tada d l( 2-n2+3) id l( n"’+n+1) odakle slijedi da:
|[( n2+3)]

d|2nte2ne2) i we2ne2)-( 2

odnosno:

(%) d |(2n-1)
‘Kako je d_ (2:n2-n) i dnl(Zon"’*'Z) ,ima:'no da :

dnl(n+3) 0dnosno (2°nT6) v

Iskoristimo |i sad (*) dobijamo :

dn 7 odnosno d =1 ili d=7.
n n
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Sada treba vidjeti da je za beskonacno n, d =1.
Dovdijno je.na primjer, uceiti da za n=7-k . 2:n?+3 nije djeljivo sa 7.Sada zakljucu-
ieme da za n=7-k vrijedi d =1, 310 smo i irebali. =

ZADATAK 3. N
Slika: ok

]
Pl T
H

E . B8 :
Neka je AB prostorna dijagonala kocke i‘M"varfjhbllha tocka koja definira parale-
logram AMBN koji predstavlja presjek kocke i ravnine.Neka je K’ noziste okomi-
P &l (s e
ce iz M na pravac AB . Povrsina P/ -5 Y= d(MK )-d(A,B) je minimalna onda,

-AM';J
~ kad je d{M,K") minimalno a to je kad d.(M;K'). postane udaljenost mimosmjernih

pravaca AB i CE tj. za d(M'K" = d(M.O) gdjé rs‘l':l MioO polovista od CE i AB .
Naime,MO je okomita na AB(jer je AAMB_jlggn%gkr(gga.q),,g!Mg,__gﬂe!rpl‘(_qmi‘t”a;‘r,)vad_CE;
ier je ACOE jednakokracan). : S :

Minfihalna fo¥fgtha: Jax /o'~ (71 nin o i i
: 4 @ . gRet kg 'i 3
d(A,B)-d(M.O) = a-VS--a—_}Q- =2 25 .
ZADATAK 4. Dokazimo prvo da za O<x-’-7,:- vrijedi :
(xx) sin(x) +1g(x)>2.x .
Iz adicionih formula: :
X X
) tg(3)
sin{x) = ~——— i tg(x)= =
i) - e(2)

slijedi da je:

S cor——

talX
sin(x) + ig(x) = ) tg(2) ;
(’I-atq‘(-’ )

<

\

LS >

Kako za O(%(% vrijedi O<tg(-’é> <1 1o je O<1-tg‘(§l\, <1 i slljedi da je:

1991. - republicko natjecanje

: ija- k.from.hr/
srednja Skola - 4. razred - zadaci i rjeSenja http://www.antonija-horvate




sin(x) + tg(x)) 4. =2

odnosno time smo pokazali da vrijedi (H)
Sada iz (##%) slijedi: : “ i
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y sin(a) +sin(B) + sin(y) +tgla) +tg(p) +tg(w'r.);> a4 (a+B+xlm?qqg

sto je i trebalo dokazati. m
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