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1.'Neka’s("d;b.c.A.B | C reélm‘*ﬁfojevi"za-fk‘éje veijedi: oot dingio

a-cos(A) + b COo(B) + g cos(C)

a- cos(A+1) +b- cos(8+1) £ 3G+ cos(C+1) = 0.
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Dokazi da za svaki realan broj x vrijedi:

3 ? . . ys
a{*) peo ATELE D sienst v alingie

a'cos(A+x) + b-cos(B+x) + c-cos(C+x)

"
o

s Lhoaninmeid o £ Agid € AATAL AN N
2. Neka je AB Cetvrtma luka kru:mce sa u‘ed-stem u “tocki 0 i C .D tocke na tom

luku takve da Je ®=3A0C i ¢= s'(AOD Neka su E i F nozista okomica iz C 1'D
na OB yOA respektivno zatim G s;euste pravca OC s okomicom iz D na OB,
te H s}eciste pravca OB 1| FG.Ako je H poloviste duzine OE.nzraCm\a; omjer @ :¢ .

' :3;"Neka je piprost broj, neN i zk=cos(2'
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4. Nadi sva realna rjiesenja sustava jednadzhi:
y} - 6-x?.12.x - 8.z 0
z) - 6:y? 425 8 =0
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HJESEN

ZADATAK t.Primjenimo |l adicione formule na svaki ¢lan u drugo; jednad?bn ,dobi-
jama: ! -

[-a-cos(A)+b-cos(B)+c-cos(C)]-cos(1) -[ a-sin(A) +b-sin(B) +c-sin(C)]-sin(1) =0

iz cega slijedi da je:
(%) - a'sln(ﬁ)+b-s'Ic.1',(B').¥c.‘-,sin(C) =

Prum;enom adicqonlh formula na svak: clan trece jednadzbe iz lskaza zadatka dobu-
jamo: = . : i

a- cos(A+x) +b- cos(Box) +c- coq(C+x)
[a-cos(A)+b- cos(8)+c cos(C)] cos(x) [a sln(A)+b sin(B)*c sin(C)] sin(x) =0

“*og prve relacije iz iskaza zadatka i zbog (!) -

A Pty X

‘ZADATAK 2 Neka je dana krucha jedmiCna i neka ]e l noZtste okomnce iz G na

o~ @6 R
OBy, xi b o NEBIRAR. i S St BB b ik s i giiivigs, BA I
; : .- 4§ B N 2 ! . “ S“ka. /' 3 . "‘ g% ”& o s
Pn S "t.
imamo: H

G \ D

2-d0F)_ dOF _ d(LF) - d(OF) - d(O,) . 7 \
F

d(0,E) ~ d(O,H) ~d(G,I) d(D.F)

Y

odakle zbog : O v F
d,(O.F):cos((p). d(O.E)=sinkcp) , d(D.F)=sin(¢),
d(O,l) = d(G.I)-ctg(e) = d(D.F)-ctgle) =sin({)-ctgle) ,
slijedi da je
2-cos(g)  cosid)-sintd)- ctgle)
sin(¢p) sinfy)
odnosno:
sin(2:¢)=2-sin(P)-cos(P)=sin(p)-cos () - sin(P)-cos () =sinle-).
Zbog 2-¢<m i @-¢<n slijedi:
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ili je 2-¢=@-¢ , odnosno  3-¢=¢.

ili je n-2:¢=@-¢,0dnosno @+Y=n ,stc je nemoguce.w

ZADATAK 3.0tito je zk=z': .odnosno je

2oet =l laf

k=0 k=0 ] ka0

i

Ako je pln onda Je svaki ¢lan jednak 1 pa je ukupna suma jednaka p.

. Ako pak p*n (m02emo zbog periodICnosh uzen ne{l 2o P -1}J'suma je jednaka:
- kz‘uz S egdnabe; easioval eombiu st
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Uotimo da je { z:: k=0,1,....p-1} € { 2,: k=0,1....,p-1} . Ustvari vrijedi jednakost,jer

iz z¥=2! uz  Oskszl<p-1 slijed! 2%=1 "odnosno 2" = 1. Buduéi da p*n to

mora biti I1-k=0 ,odnosno I=k, pa prema tome je:

p- 1 p-1 p-1

= k _ =
Z Zo = Z s Z 2: =10
k=0 k=0 k=0

jer su Zysva rjeSenja jednadzbe z°-1=0,
DNokle

k=0 ..

p-1
Zzn ___{p ; ako p'n
" 0 ; ako p*n
ZADATAK 4_Kako je
f(1)=3-t?-6-1 140 VteR
slijedi da je
X020 , yp"0 , 7420 .

Zbrajanjem zadanih jednad2bi dobija se :

‘r) Uxg=2)34 (yy- 214 (2,-2)%=0
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Moguca su sljedeca dva slucaja:

4 3 . X ¢ $
WPz posljednje jednadzbe slijed; da je 6-220 =12-2520.Kako je z4>0 slijedi
da je z422.1z druge jednadzbe se doblya da je yo22.Sad zajedno 1o sa (ew) daje:

Xo= Yo= zf,=2.

. 2) 0<x,<2 :'analogno-se dobiva da je | o eladme e e

e : X°<2.y°<2.20"2.

no tada nije zadovoljena jednakost ().
Dakle, sustav ima samo jedno rjesenje :

oy ity

Xo_=l Yo© Z¢o5 2 .|
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