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Zadaci za Drzavno natjecanje ucenika
osnovnih §kola Republike Hrvatske
Varazdin, 13 - 16. svibnja 1993. godine
7. razred

1. Dana su dva broja. Ako jednom od ta dva broja dodamo 2, njihov

s
umnozak e se smanjiti za 2. Ako od drugog broja oduzmemo % njihov
umnozak ¢e se poveéati za 3. Koliki je svaki broj i koliki je njihov
umnozak?

2. Kada su otac i majka zajedno imali 80 godina, njihovo troje djece
imalo je redom 13,10 i 6 godina. Nakon nekoliko godina zbroj godina
troje djece tinio je 59 % godina njihovih roditelja. Koliko je godina
tada imao otac, a koliko majka, ako je otac 4 godine stariji od majke?

3. Dane su jednakosti

= B = =3,

Tty y-z

pri emu je z > 0,y > 0,z > 0. Sto je veée, z ili 27 Obrazlozi!

4. Otac je izvjesnu svotu novaca podijelio svojoj djeci na slijedeci nacin.
Najstarijem djetetu dao je 1000 HRD i }—5 ostatka, drugo je dijete dobilo
2000 HRD i § novog ostatka, trece je dijete dobilo 3000 HRD i § novog
ostatka, i tako dalje sve do posljednjeg djeteta, pri cemu je Citava svota
novaca podijeljena i svako dijete je dobilo jednaku svotu. Kolika je
ukupna svota novaca koju je otac podijelio? Koliko novaca je dobilo
svako dijete i koliko je bilo djece?

5. Dan je 3iljastokutan i raznostrani¢an trokut ABC, pri ¢emu je LACB =
45°, Totka N je sjeciste okomice iz vrha B na stranicu AC, a totka
P je sjeciste okomice iz vrha A na stranicu BC. Ako sa M oznatimo
poloviste stranice AB, dokazi da je trokut N M P jednakokracan i pra-
vokutan.
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Neka su a i b traZeni brojevi, a ab njihov umnozak. Prvi uvjet mozemo
zapisati kao (a + g) b=ab-2,iliab+2-b=ab-2tj. b= —]—f' Iz
drugog uvjeta dobivamo a(b— 1) = ab+ 3, tj. ¢ = —6. Umnozak tih
brojeva je 20.

. Otito je da je otac imao 42 godine, a majka 38 godina kada su oboje

zajedno imali 80 godina. Neka je nakon z godina zbroj godina djece
jednak 59 % zbroja godina njihovih roditelja, pa vrijedi 29 + 3z =
0,59(80+ 2z). Rjesenje ove jednadzbe je z = 10. Tada je otac imao 52
godine, a majka 48 godina.

. Ako izrazimo y iz svake jednakosti dobivamo y = % — z, odnosno
y=3%+z, pavijedi § -z = £ 5 + z, te nakon sredivanja dobivamo

z:lQ-z.Kakojez>01::>0 to jez > z.

. Neka je z svota novaca ]\0_]11 Jje otac podijelio djeci. Prvo dijete dobxlo

Je 1000+ 1(z —1000), tj. 81—{—8/3 Drugo dijete dobilo je 2000+ (z —

iz — 875 — 2000), . 911 + 13128 Izjednatavanjem svota dobnamo
Jednadzbu §T+875 = x4 2 ””" odnomo 8z 456000 = 7z + 105000.
Rjesenje ove jednadzbe je z = 49000 Prema tome, otac je podijelio
49000 HRD, a ukupno je bilo sedmero djece.

. Prema Telesovom poutku totke A, N, P, B -

leze na kruznici promjera AB sa

srediStem u M, pa je [MN| = |MP|.

Neka je LZAMN =y,/NMP =z i

LBMP = 2. U trokutu AMN je

LMAN = IMNA = q, jer je

trokut AMN jednakokracan.

Analogno je LM BP = /M PB = 3,

jer je trokut M BP jednakokragan.

Buduc¢i da je LACB = 45°, to je

a+ 3 =135° Kako je 2a + y = 180° i 4
26 + z = 180°, to odatle zbrajanjem dobivamo y + z = 90°. No kako
jey+z+ 2z =180° slijedi da je z = 90°, tj. LZNMP = 90°.
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