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MATEMATIKA

Zadaci za Zupanijsko natjecanje uéenika
osnovnih skola Republike Hrvatske

1. travnja 1995. godine

6. razred

1. Nekoliko jednakih viljuskara istovarilo je 300 tona robe. Da su bila tri
viljuskara vise, navedena koli¢ina robe bila bi istovarena 6 sati prije.
Koliko je bilo viljuskara, ako jédan viljuskar za jedan sat prenese 15
tona robe ? r

/2/ Koliko ima prirodnih brojeva veéih od 2000, a manjih od 5000 koje
moZemo napisati pomoéu znamenki 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, ako se:
a) znamenke smiju ponavljati
b) znamenke ne smiju ponavljati ?

3. Marko je pred odlazak u kino dobio od roditelja novac za dzeparac.
Cijena ulaznice jednaka je 1 cijelog dzeparca. Prije pocetka predstave
u knjiZari je kupujuéi knjigu potrosio polovxcu dzeparca i jo§ 5 kuna, a
nakon predsta.ve kupio je sok za koji je dao 5 dZeparca i tokoladu koju

je platio } dzeparca.  Kudi se vratio s 4 kune Koliko je kuna dobio
Marko od roditelja ?

. Konstruiraj trokut ABC, ako je duljina visine iz vrha C na stranicu
AB jednaka 3.5 cm, |AB| =7 cm, |AC| =6 cm. Konstrukciju obrazlozi.

A

5. Dan je trokut ABC. Pravci m i n su simetrale vanjskih kutova kod
vrha A, odnosno kod vrha B. Iz vrha C povuéeni su pravci p i g tako
dajeplmigln. Pravmp i ¢ sijeku pravac, AB u totkama D i E.
Dokazi da je duljina duzine DE jednaka opsegu trokuta ABC.
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SVAKI ZADATAK DONOSI 10 BODOVA. UZ NEKE ZADATKE DAN JE PRIJEDLOG RASPO-
DJELE BODQVA. UKOLIKO JE UCENIK RIJESAVAO ZADATAK NA NEKI DRUGI NACIN OD

OVDJE PREDLOZENOG, PRIZNAJE MU SE I ODGOVARAJUCE BODUJE SVAKI ISPRAVAN
POSTUPAK. :

1. Kako jedan viljuskar za 1 sat prenese 15 tona robe, slijedi da 3 viljuskara za 1 sat prenesu 45
tona robe, a za 6 sati § - 45, tj. 270 tona robe. Preostalih 300-270, tj. 30 tona robe prenijela bi
dva viljuskara za 1 sat. Dakle, bila su dva viljuskara. .

R | SR RV S Ukupno 10 bodova za 1. zadatak

2. a) Neka traZeni brotima oblik abed. Znamenku a mozemo napisati na tri nacina, tj. a = 2.
a =3 ilia = 4. Svaku od preostalih znamenki b, c i d mozemo napisati na 7 nacina. Kako se
medu navedenim brojevima nalazi i broj 2000, sto ne smije biti, slijedi da trazenih brojeva ima
3:7:.7-7—1, odnosno 1029-1=1028.
b) Znamenku a moZemo napisati na 3 naéina, znamenku b na 6 naéina, znamenku ¢ na 5 nacina
i d na 4 natina. Trazenih brojeva ima 3-6-5-4=360. ............................... 4 boda

N R R S S R S S VS R Ukupno 10 bodova za 2. zadatak.

3. Neka je = broj kuna koje je Marko dobio za dzeparac. Tada vrijedi
] £z+£z‘+5+iz+lr+4:z
. 6 2 12 - :

Rjesenje jednadzbe je z = 84. Marko je od roditelja dobio 84 kune.

................ e SR s e U kpNOTT0 Bofova e g cataeal

4. Analiza. Neka je ABC trazeni trokut, a CD visina iz vrha C na stranicu AB. Tocka C je od
pravea AB udaljena 3.5 cm , a sve tocke koje su od pravca AB udaljene 3.5 cm nalaze se na
pravcima p i ¢ paralelnima s AB. Nadalje, tocka C je od tocke A udaljena 6 cm, a sve tocke s
tim svojstvom nalaze se na kruznici k sredista A i polumjera 6 cm. Dakle, totka C je bilo koja
tocka iz presjeka pravaca p i ¢ sa kruznicom k. ... 4 boda

Konstrukeija. Nacrtamo pravac i na njemu tocke A i B udaljene 7 cm, a zatim okomicu
iz proizvoljne tocke F pravca AB na taj pravac. Na okomici oznaéimo tocku £ tako da je
|EF| =3.5 cm i povucemo paralelu p. Na isti nagin u donjoj poluravnini se konstruira pravac g.
Oko tocke A kao sredista opisemo kruznicu & polumjera 6 cm. Presjeci kruznice k i pravhca pi
g su traZeni treéi vrh trokuta ABC.

c, t p s
7

Zadatak ima Cetiri rjesenja pri ¢emu su dva i dva sukladna. 2 boda
Napomena: Ukoliko ucenik promatra situaciju u samo jednoj poluravnini odredenoj pravcem
AB i uoi dva razlitita rjesenja u toj poluravnini, takoder mu se priznaje rjesenje kao potpuno
i boduje s 10 bodova.

.......................................................... Ukupno 10 bodova za 4. zadatak
5. Neka je tocka M presjek pravca m i pravea p, a toika N presjek pravaca n i ¢. Lako se pokaze
'da je AAMC = AAM D: Naime, trokuti su pravokutni, AM je zajednicka stranica i LCAM =
LDAM. To znaii da je |AC| = |AD|. Na sli¢an naéin se pokaze da je ABNC = ABNE. iz
éega slijedi da je |BC| = | BE|. Sad je oéito |AC|+|AB| +|BC| = |AD| + |AB| + |BE| = |DE|.

'
N
\ ................. Ukupno 10 bodova za 5. zadatak
E
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MATEMATIKA

Zadaci za Zupanijsko natjecanje ucenika
osnovnih skola Republike Hrvatske

1. travnja 1995. godine

7. razred

1; Pet osoba podijelilo je 9000 kn tako 3to su dvojica dobila § svote novca

-/ koju su dobila ostala trojica. Koliko je kuna dobio svaki od njih, ako

su prva dvojica svoju svotu podijelila u omjeru 4 : 8§, a ostala trojica
svoju svotu u omjeru 2 : 3 1 47

%/ Odredi parove cijelih brojeva z i y koji zadovoljavaju jednadzbu
11 1
+-+

3, U jednoj zupaniji na opcinskom natjecanju iz matematike od 4. do 8.
| razreda sudjelovalo je 1995 uéenika. Svaki natjecatelj roden je jedne od
ovih godina: 1980., 1981., 1982., 1983. ili 1984.

(a) Dokazi da postoje bar dva uéenika rodena istog dana iste godine.

(b) Dokazi da postoji najmanje Sest natjecatelja koji su rodeni istog
dana i mjeseca.

ana je kruznica k sa sredidtem u tocki S i sredisnji kut ZASB = 112°

7 pridruzen tetivi AB. Simetrala sredisnjeg kuta LAS B sijece kruznicu

k u tocki C'. Tangenta kruznice k s diralistemn u tocki C i pravac AS
sijeku se u togki D). Koliki su unutarnji kutovi trokuta AC D7

5. U kruznicu polumjera r sa srediftem u tocki S upisan je jednakos-
/ tranican trokut ABC. Dokazi da simetrale duzina SA i SB dijele
stranicu 4B na tri jednaka dijela.
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