REPUBL.IKA HRERVATSHA
MINISTARSTVYO PROSVJIETE I SPORTA
P RANMA Z A N ADZEER

Frodrucna Jjedinics Osijak

HRVATSKO MATEMATICKO DRUSTVO
Podruznica Oeiljek
Pozesko matematieko drustve
Podruznica Zupanije Vukovaraxo-ari jesske

5. REGIUNALNO No JECANIE IZ MATSNATIKE
ZA UCENIKE VI. AZREDA OSNOVNIH SKOLA
ZIPANIJA: )
OSJECKO-BARANISKE, POZESKO-SLAVONSKE, VUMOVARSKO-SRIJENSKE,
ERODSKO=-POSAVSKE [ VIROVITICKO-PODRAVSKE
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<« Dwva Jdgraca igraju.igru. Prvi kaze jedan broj od 1 do 10,
drugi tom broju pribroji svoj broj od 1 do 10, na taj zbrol
prvi ponovng dodaje proirwaljsn broj od 1 do 10,..
Pobreduje onajiko prvi stigne do zbroja 100, Pomozite
pryon igracu da aigurno doblje fgru.

Durazlozits odgovor!

3. Dan je niz brojeva a;, o, 8z,--. &broj prva dva broja
lednak je trecem broju (&, .+ Ba; = aq}, zbhbroj drugee i trecag
broja jednik je cetvrtom Lroju (ag+ ayF acgl), =zbroj treceg
i cetvriocg broja jednak “a petom bBroju (ag+ B, Belyaes

ko je peti broj jednak 1, izracunati zbroj Sy pryih &
brog st
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£broj znamenaks trazenog dvoznamenkastog broja A je 14.
Ake od tog broja A bduzmemc prirvodan brof a, debivamo
dvoznamenkasti broj B zamifenjenih =znamenki (u odnosu na
broj A). 8tc ave mo2e bitidi broj at Sto sve mozemc uzeti za
dvoznamenkasti broj A?

Izvreiti raepravu (diskusi-uli

Dan je kvadret ABCD. Ako &8¢ E { F redos poloviata atranics

BC i ©D, dokezati da se AE i BF =ijeku pod pravia kutom!

(SVAKI ISPRAVNO I FOTPUNO RIJESEN ZADATAXK S OBRAZLOZENJEN
VREDHUJE SF = 10 BODOWAY,
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2. Krenimo unazad. Prvi Ce sti¢i do zbroja 100 (a time i pobijediti) onaj tko prvi stigne
do zbroja 89, jer je 100-89=11, pa koji god x[1{1,2,3,...,10} kaZe protivnik, ovome ¢e
uvijek ostati broj 11-x11{1,2,3,...,10} kojim dolazi do kona¢nog zbroja 100. Gledamo
dalje unazad. Do zbroja 89 prvi ¢e stici onaj tko prvi stigne do zbroja 78 jer je
89-78=11, pa koji bi god broj y[1{1,2,3,...,10} rekao protivnik, ovome ¢e ostati broj
11-y[1{1,2,3,...,10} kojime dolazi do zbroj 89. Nastavljajuci put unazad, vidimo da
pobjeduje onaj tko prvi stigne do zbrojeva 67, 56, 45, 34, 23, 12 i kona¢no do broja 1.
Dakle, prvi mora reci broj 1, a zatim redom dobivati zbrojeve 12, 23, 34, 45, 56,

67, 78, 89 i konacno 100.

3. Neka je a;=X, a,=y. |z uvjeta zadatka tada proizlazi:
az=arta=Xx+ty
ag=axtaz=y+ (Xty) =x+2y
as = az + a4 = (Xty) + (x+2y) = 2x + 3y
apg = a4 + as = (Xx+2y) + (2x+3y) = 3x + by

Kako je as=1, tada je 2x+3y=1 (*), pa je zbroj prvih Sest brojeva:
Sg=a;ta+az+as+as+ as
=X+y+(X+y)+(X+2y)+(2x + 3y) + (3x + BY)
8x + 12y
4 - (2X + 3y) (iskoristimo jednakost (*) )
4-1 = 4 .
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4. A= x(14-x) =10x + (14 — x) = 9x = 14 trazeni dvoznamenksati broj,
B=(14-x)x =10 - (14 — x) + x = 140 — 9x dvoznamenkasti broj zamijenjenih
znamenki, x1{1,2,3,...,9}, A—a =B, allN, 9x+14-a=140-9x, 18x=126+a/ :18,

x= 12?;"", x:7+1%. Kako je xLI{1,2,3.....9} i alIN, iz toga slijedi da je aL{18,36},
odnosno xL1{8,9} i 14- xLI{6,5}, .
a 18 | 36
a 1 2
18
x:7+i 8 9
18
14 6 | 5

Trazeni brojevi (A) su 86 i 95.

Pokus (provjera): A—a =B, 86 —-18 =68, 68 =68;
A—-a=B,95-36=59, 59 =59.
5. Neka su ispunjeni uvjeti zadatka i neka je G=AE n BF (djeciSte duzina AE i

BF ). Ako je duljina stranice kvadrata jednaka a, tada je | BE|=| CF| :%. 1z

sukladnosti trokuta EAB i FBC ( | AB|=|BC|=a, | BE|=| CF| :%,

< ABE=<« BCF=90°) slijedi <« EAB=<«FBC=¢, < BEA=< CFB=¢ . Kako je (u
pravokutnim trokutima EAB i FBC) ¢ +¢ =90° tada je (u trokutu BEG)
< BGE = 180%( ¢ +¢) = 180%90°= 90°, tj. BG OGE, odnosno AE [JBF .
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