MINISTARSTVO PROSVJETE | SPORTA REPUBLIKE HRVATSKE
HRVATSKO MATEMATICKO DRUSTVO

MATEMATIKA

Zadaci za opcinsko - gradsko natjecanje ucenika
osnovnih skola Republike Hrvatske
3. ozujka 2000. godine

8. razred

L. Skrati razlomak
e 8ab — (a + 2)°

Ja* - 128
9. Konstruiraj kvadrat povriine 14 em?.

3. Dana su dva okomite pravea a i ¢. Neka su pravei bi d simetrale kutova
koje zatvaraju pravei a i ¢. Na praveu a odaberemo toéku A4 koja je od
sjecista S pravaca a i ¢ udaljena 2. U toéki A podignemo okomicu na
pravac a | sa B oznafimo sjeciSte te okomice | pravea b, Neka je tocka
C presjek okomice na pravac b u tocki B i pravea ¢, tocka D presjek
okomice na pravac ¢ u tocki C i pravca d, tocka E presjek okomice na
pravac d u tocki D i pravea a, tocka M presjek okomice na pravac a u
toéki E | praveca b, tocka N presjek okomice na pravac b u toéki M i

pravea c. Kolika je povrsina mnogokuta SABCDEMN 7

4. Iz mjesta A krenuo je autobus u mjesto B brzinom od 48 km na sat.
Nakon pola sata voznje autobusa, motorist koji se kretao isto 1z mjesta
A u mjesto B brzinom od 60 km na sat, sustigao je autobus i odmah
nastavio voZnju u mjesto B. Dogavii u mjesto B motorist se zadrzao
u mjestu 12 minuta | nastavio voZnju natrag u mjesto A, pa se tako

susreo s autobusom na udaljenosti 12 km od mjesta B.
Kolika je udaljenost mjesta A i mjesta B?

5. Dan je §iljasti kut a s vthom u toéki V. Unutar kuta o istaknuta je
tocka S koja je srediste kruznice k. KruZnica & sijece jedan krak kuta
a u totkama A i B, a drugi krak u toékama C i D, tako da su tocke B

i D blize vrhu V nego tocke A i C. 2
DokaZi da je x AVC = (£ ASC — £ BSD).
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RIESENJA ZA 8. RAZRED VI

OVDIE JE DAN JEDAN NACIN RIESAVANJA ZADATAKA. UKOLIKO UCENIK
IMA DRUGACIII POSTUPAK RJESAVANIA, CLAN POVJERENSTVA DUZAN JEI
TAJ POSTUPAK BODOVATI [ OCLIENITI NA ODGOVARAJUCI NACIN.

1. Ako u brojoiku zadanog raziomka kvadrirame, pa brojaik i nazivoik rastavimo oa [aktore dobivamo

8ab — (a + 2b)? _ 8ab — (a® + 4ab+ 4*)
Ja? - 1287 Ja? — 1204 -
—a? + 4ab — 4b? _ —(a® — dab + 4b?)
3(a? — 483) 3(a? — 4b%)
~(a-20) _ —(a-2b)
3a - 2b)(a+2b) 3(a+2b)
RS UKUPNO 10 BODOVA

2. Neka je z duljina stranice trazenog kvadrata. Tada je z? = 14, tj. £ = V14 em. Dutiou duljie 14
cm moiemo konstruirat! pa vide naéina.

1. paéin Keko je 22 = 16 — 2, tj. z? = 47 - {ﬁ}’, slijedl da je z kateta pravokutnog trokuta s
hipotenuzom duljioe 4 cm | katetom V2 cm. Dakle, najprije valja konstruirati dufiou duljine VZem, a
to je lako jer je to dijagonala kvadrata duljine stranice 1 em. 8 bodova
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2. nogin Primjenom Euklidova poutks.

Naime, ofito je 14 = 2-7. Nacrtamo kruZnicu promjera AF (|AB| = 2+ 7 = 9 cm). Neka je
D toika na promjeru za koju vrijedi |[AD| = 2 cm. Okomica iz totke D sijeée kruznicu u toéki C, te
prema Euklidovom poutku slijedi da je |CD[* = |[AD|- |BD|, tj. CD je trazena strapica kvadrata, Lj.
|CD| = V14. - 8 bodova

3. nacin Pomoéu spirale kvadratnog korijena. B bodova

Konstrukcija kvadrata (uporabom dva trokuta i Sestara) 2 boda
A R R SR N R TR UKUPKO 10 BODOVA
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3, Skica 1 bod

Kako su pravei b i d simetrale pravib kulova,
slijedi dasepravciaib,bic cid, diasijeku
pod 45% u totki §. To zoadi da je svaki od

g 6 pravokulnoib trokuta pa slici jednakokracan,
tj. polovica kvadrata kojima su stranice re-
dom 5A,5B.5C,5D,5E,5M. | bod
Iz |SA| = a = 2 slijedi F(SAE 2, 1 bed
Kako je |SBl = av2 = 2v2 slijedi da je
P(SBC) = {(aV2)? = 4. 1 bod
Zbog |SC| = |SB|vV2 = 4 dobivamo
P(S5CD)=8. 1 bod
Na isti patio slijedi da je P(SDE) =16. |
bod
Analogno, P(SEM) = J2. 1 bod
I konaéno P(SMN) = 64. 1 bod
Tada je P(SABCDEMN)=2+4+8+16+
+32 + 64 = 126. 2 boda

......................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
4. Neka je C mjesto u kojem je motorist sustigao autobus. Tada je [AC| = 24 km. Neka je D mjesto
u kojem su se motorist | autobus susreli nakon povratka motorista iz mjesta B. Tada je |[BD| = 12 km.
Neka je |CD| = z km. Put od C do D autobus je preSao za 3 sati. Put od C do Biod B do D, 1]
{z + 12) + 12 motorist je prﬂau za t{-.?—'l +  sali, 8 to je jednako vremenu autobusa od C do D. Zato

vrijedi jedoadzba “—1‘+ 1=£. 5 bodova
Rjesenje je T = lﬂkm 3 boda
Ud.alj-nnasr.m;ﬁt:AlHjah+1H+H=lﬂﬂkm 2 boda

............................ ST s e s s e s DIRU ENG 10.BOEOVA
5. Skica | bod

v o A

Neka jo ¥AVC = a, ¥ASC =0, £B5]) = 7. an:immm poutka o obodoom 1 sredisnjem kutu u

krugoict k vrijedi ¥ ASC = 25 ADC, \j. ¥ADC = 30. ¢ boda
Primjesom istog pouckn vrijedi ¥ BSD = 23:BAD, \j. £BAD = 7. 2 boda
lKako je ¥ ADC vanjski kul trokula DV A, slijedi da je FADC = EAVD + ¥VAD, a sbog AV D =
YFAVC =ui §VAD = ¥ BAD = 37, vrijuli ‘:—'1 =+ F,0=3(0—7) stojei trebalo dokazat 0
bodava '
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