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MATEMATIK A

Opéinsko — gradsko natjecanys neon s
osnovnih gkola Repihlike Moo=l
l. ozujka 2002, godine

Zadaci za 7. razrod
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. Ukupsi broj djecaka u jednom odjeljenju sedmog razrada jodnak je 60% ukupnog broja

dievutica i tom odjeljenju. Koliki postotak ukupnog broja svih uéenika u tom odjeljenju
Eine djedan?

Jedne =u veéeri u plesnoj skoli bile djevojke i mladiéi, ukupno njih 26-toro. Prva je
dievoika plesala s 9 mladica, druga s 10, treéa s 11, a svaka je sljedeca djevojka plesala s
jednim mladiéem vise od prethodne — sve do posljednje prisutne djevojke, koja je plesala
sa svakim prisutnim mladi¢em. Koliko je djevojaka, a koliko mladica te veceri bilo u
plesno) skoli?

Kaliko stranica ima konveksnt mnogokut kojemnu su svi unutarnji kutovi medusobno je-
drski aln e zhroj svih vanjskih kutova tog mnogobuts i dva njegova unutarnja kuta
judiak 477

Dan je trokut ABC tako da je 4§ BAC = 68° i § ABC = 32°. Neka je tocka D noZiste
visine Iz vrha O na stramey AB, a tocka P polovidte stranice AB tog trokuta. Na
produzeitn visine CD preko tocke £ odabrana je tofka M tako da je |MD| = |CD|. a
na produzetku duzine CP preko totke P odabrana je tocka N tako da e [INP| = |CP|.
Kolika jo voliging kuta 4 MBNT



RIESENJA ZADATAKA ZA 7. RAZRED OFC. LOOL,

ZA SVAK] OD ZADATAKA OVDJE SU DANI NEKI OD MGGU{‘_;IH NACINA RIESAVANJIA.
UKOLIKO JE UCENIK ZADATAK RIESAVAO NA DRUGACLII NACIN, CLAN POVIERENSTVA
DUZAN JE ADEKVATNO BODOVATI I OCLJENITI NJEGOV RAD.

1. Prvo éemo izradunati vrijednost razlomka. Za brojnik vrijedi:

121 1
I'2.36=1—u‘-ﬁ=‘3—u1 IBOD
1 6 1 6 24

Vrijednost izraza u zagradi u brojniku sada je
5 1 24 11
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pa je vrijednast brojnika
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Analogno postupamo i pri rafunanju vrijednosti nagivnika. Imamo redom:
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Konaéna, vrijednost razlomka je
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Napomena. Kao konaéni rezultat jednako se boduje i % i38.4.
........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
2. 1. pafin. Ozna&imo broj djeveojsica u odjeljenju sa x. Prema tekstu zadatka, broj djecaka u tom odjeljenju jednak
Je 60% broja djevojtica, tj. 1065 odnosna gz. 2 BODA
Prema tome, u tom odjeljenju ima ukupno = 4+ Ez = Ez ufenika. 2 BODA
N B 3 .3 38
B d dI - " — = = s =T RS e
_.E uéi da jie (5::) (5 ) g U Gt 2 BODA
djedaci &ine = ukupnog broja udenika u odieljenju, 2 BODA
sl 3 T
te je njihov postatak 3 100% = —;‘}’E =37.5%. 2 BODA
Dakle, u danom odjeljenju 7. razreda djecaci &ine 37.5% ukupnog broja uenika.
............................................................................................ UKUPNO 10 BODOVA
2. natin, Zadatak mozemo rijesiti i graficki. Neka duljina duzine AB na praveu predstavlja ukupni broj djevojsica
u danom odjeljenju. Buduéi da broj djecaka u tom odjeljenju iznosi 60% = g broja djevojéica, 2 BODA
duzinu AF podijelimo B8 5 jednakih dijelova (jedini¢nih duzina) i od toéke B udesno na pravac nanesimo duziny B0
&ija je duljina jednalea Elﬁﬂ{. tj. nanesimo 3 jediniéne dufine, kao na slici. 2 BODA
A B C
Ukupni broj uéenika u odjeljenju tada je jednak duljini dusine AC, |AC). 2 BODA

Sa slike vidimo da duljina [AC| iznesi 8 jediniénih duljina, & da na djetake otpadaju 3 jediniéne duljine, iz fega
zakljutujemo da djecaci &ne i 0.375 adjelienja, 2 BODA



tj. 37.5% ukupnog broja uéenika u tom adjeljenju 7. razreda 2 BODA

3. 1. natin, Neka je = broj djevojaka koje su te vederi bile u plesnoj skoli. Prva od njih plesala jes 9 =841 mladiéa,
druga s 10 = 8 4 2 mladiéa, treca s 1] = 8 + 3 mladiéa itd. Iz toga zakljudujemo da je posljednja, tj, z-ta djevajla

plesala s 8 + z mladiéa. 3 BODA
U plesnoj gkoli bilo je ukupna 26 mladih (i svi su plesali}, odakle dobivamo jednadibu = + (8+x)=26. 3 BODA
Njeno je rjeSenje x = 9. 2 BODA
Dakle, u plesnoj &kali bilo je 9 djevojaka i 26 — 9, tj. 17 mladiéa. 2 BODA
............................................................................................ UKUPNO 10 BODOVA

2. nafin, Zadatak se moZe rijesiti i metodom uzastopnog priblizavanja. Da je u plesnoj skoli bila samo jedna
djevojka, plesala bi sa svim mladicima, njih 9, 5to bi znagilo da je u plesnaj skoli ukupna 14 9 = 10 mladih. No, kaka

to nije istina (bilo je 26 mladih), u plesnaj &koli bile su bar dvije djevojke. 1 BOD
Da su bile totno dvije, prva bi plesala 59, a druga sa svih 10 mladica, pa bi u plesnoj skoli bilo 2 4 10 = 12 mladih,
Sto nije toéno. Dakle, u plesnoj skoli bile su bar tri djevajke. 2 BODA
Nastavimo li postupak na isti nagin, zakljutujemo da svaka djevojka vise znadi i jednog miadiéa vige, 2 BODA

Prikagimo tablicom ovisnost broja mladiéa i ukupnog broja mladih u plesnoj gkoli o broju djevejaka:

DIEVOIJKET 123451677 819 (10|11

MLADICI | 9 |10 111213141151 16 1718 19
UKUPNO | 10|12 1416|1820 |22 %4 | 26 |28 30

3 BODA
Buduéi da je u plesnoj skali bilo 26 mladih, iz tablice ZGitamo da je od togz bilo 9 djevojaka | 17 mladida. 2 BODA
............................................................................................ UKUPNO 10 BODOVA

4. Oznagimo sa n broj stranica (tj. vrhova ili kutova) danog mnogokuta. Uofime najprije da je zbroj vanjskih kutova
muogokuta jednak 3607, Zaista, vanjski i unutarnji kut kod svakog vrha mnogokuta su sukuti, tj. njihav zbraj iznosi
180%. Zato zbroj svih unutarnjih i vanjskih kutova tog mnogokuta iznost n - 180°, Buduéi da ie zbroj svih unutarnjik
kutova jednak (n - 2) - 180°, zbraj svih vanjskih kutova iznosi n - 180° — (n—2)-180°=2.180°=360°. 2 BODA

Prema uvjety zadatka, zbroj dva unutarnja kuta tog mnogokuta zato iznosi 672° — 360° = 312°, 2 BODA
pa je velidina jednog jednaka 312° : 2 = 156°. 2 BODA
Prema poznatoj formuli zate je Lﬂ*i——!—l—m = 156, 2 BODA
Y- (n —2) - 180 = 156n, i dalje redom: 180n — 360 = 156n, 180n — 156n = 360, 24n = 360, tj. n = 15. Dakle, trazeni
mnogokut ima 15 stranica. 2 BODA

Napomena. Cinjenicu da je zbroj vanjskih kutova u mnogokutu jednak 360° ugenik ne mora dokazati, veé samo iskazati,
&to se boduje 5 2 boda.
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seeneeann.. UKUPNO 10 BODOVA

5. C
1. nadin. Skica 1 BOD
Iz teksta zadatka jasno je da se duzine AB i ©N medusobro
raspalavljaju, 1 BOD
Pa je cetverokut ANBC paralelogram (dijagonale mu s
medusobno raspolavljaju). 2 BODA
A £ B Zato je YABN =3BAC = 68°. 2 BODA
e P Nadalje, kut § M BA osnosimetriéna je slika kuta ¥ ABC s
obzirom na pravac AB kao os simetrije, 1 BOD
te je $MBA =3 ABC = 32°. 1 BOD
Konatno, §MBN =3ABN- SMBA = 68° — 32° = 36°.
2 BODA
M N s R e UKUPNO 10 BODOVA
2. natin, Dokazimo da je ADBM = LDBC. To slijedi primjenom poucka § — K — 5, buduéi da je DE zajednicka
stranica ta dva trokuta, €D =|MD| po pretpostavei, a $CDB =5 BDM = 90° zhog CM L AR, 2 BODA
Odavde slijedi { jednakost odgovarajuéih kutova u trokutima DBA | DBC. te je $DBM =4$DBC =3 ABC = 32°.
1 BOD

Dokazimo da je i AAPC = ABPN. Totka P je poloviste stranice AF te je [AP] = |PB|. Prema uvjetima zadatka

takoder je i |CP| = |PN], a vrijedi | jednakost $APC =$BPN jer su to vréni kutovi. Sukladnost trokuta APC |
BPN sada slijedi po pongku § - K - 5. 2 BODA

Odavde je $PBN =4 PAC =4 BAC = 65°. 1 BOD
Konano, MBN =$PBN- $PBM =¥PBN- $DBM =68° — 32° = 36°. Dakle, $MBEN — 36°. 3 BODA
............................................................................. ceeereeen URUPNG 10 BODOVA



