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Zadaci za 5. razred

- 8 koliko je ukupno privednih brojeva djeljiv broj 4007 Kolike Je njegovily djelitelja parno.

a koliko neparng?

- Svaki ugenik 5.h razroda neke skole néi bar jedan od sljedeéa 3 strana jezika: enpleslkd,

njcmacki i franouskl.  Ukupno 18 ucenika tog razreda uei engleski. 15 njemacli, a ¢
framenski jezile. Pri tome 10 néenika né i engleski 1 njemacki jezik, 7 ucenika englesk
i franceueks, @ 6 lranenski @ njemagki. 5 ucenika tog razreda udi sva tri navedena struna

Jerika, Koliko uCenika ima 1 tom razredu? Koliko ili uéi sarne njemacki jezik, a koliko

engleski 1 francnskl jezik, ali ne i njemacki?

U svaki kvadratic upii po jednn suanmenka tako da jednakost. bude istinita, a svake ol
zilienenld 1, 2, 8. 4, 5. 6. 7, 8 1 9 u njoj bude upotrijebliena totie jedanput.

200 Zs = s[J0O0

. Odredi sve purove znamerki ¢ i b tako da nmunozak broja 43¢ i tetveroznamenkastog hraja

b561 bude djeljiv s 15

Dan je kvadrat ABC'D sa stranicama duljine 8 em. Koo na slici. neka su K. L. M, N,
O, P, Qi I totke na stranicama tog kvadrata takve da je

|AK| = |LB| = |BM| = |NC| = |CO| = |PD' = |1DQ| ={RA =2 ¢m .
Konstruiraj osnosimetticuy slikn lika KLMNOPQR s obzirom na pravac koji prolasi
polovistima stranica AB 1 BT i izracunaj povrsinu zajednickog dijela liks KLMNOPQR

1 njepove osnosimetriéne slike.
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RIESENJA ZADATAKA ZA 5. RAZRED

(1] eadin. Prvo je broj 400 porrebno ristaviti na proste faktore. Uinirao U o, dobijeme 100 =2.2.2.2.5.5
Prewss iome. osiun hrosm 1. knji jo dielitelj svikoy prirodnog broju, jedini djelitolji braja 100 bit ée njegovi prosti faktori
21 5. te njikevi wedusobni umnosel, Buduéi da se broj 2 u rastavu broja 400 un proste fakrore nalazi kuo faktor 4
puti, a broy 5 dva pura. svaki od diclitelia broja 400 bit ée wmnozak od 0, 1, 2, 4 ili 4 faktora 2 00,1 2 faktora
3. Te zuned dan su st djeliteli duni sljedeéom tablicom (prvi redak tablice oznacava broj fultora §, a prvi siupac broj
fhliore 2y

1 Q [l— 1 ; 5 ~ 55=2 |
Tl 2= 7 7% 10 [ T55=% —1
2T T2 i__‘z-"ﬁi_-.-zu ©2.2-5.5 -
_ 2-.2.2.8  2.2.2.5=d0 | 2.2.5.5=200 |
4] 2.2-2.2=16|2-2.2.2.5=80 '2:2-2.3-5-5 =100 |

Dakle. broj 400 ima nkupne 15 pricodnil djeliteljo. To su L, 2, 4. 5, 8, 10, 16. 20. 25, 40, 50, 80, 100, 200 1 400. Odito,
medy njimad s 3 veparna i 12 puraill brojeva.

2. nacin. Kao i u prethodnomvicienju, broj 400 prikazat demo kao umnozuk prostih fuktors, 400 -=2.2.2.2.5.5.
Prema vome. jodini prizodui djelicelii braja 400 bit e hroj L. prost brojevi 24 5, te umnaoSei od 0, 1, 2, 3 ili 4 faktora
2, te 0. 1 ili 2 fakeora 5. To snaéi da broj fakiora 2 w umnoikn mozemo izabrati na 5, a broj faktora 5 na 3 nading,
odakle je hvo) dieliteljo od 400 jodnuk 5- 3 = 15. Neparni djelitelji bit ¢e onl koji ne sadrze faktor 2, a to su 1. 5 i
G0 =23 tj. ima ih 3. Broj parnib djelitelja tada je 15 — 3 = 12,

RSO TR W A S S e i s G N St 1w s msm s 00 e B L S NS 5 TS B UKUPNG 10 BODOVA

m Promerrimo najprije skupinu od 18 néenika 5.b razreda hoji
nee englesk fezix. UVabimo dw mert njirna {ms onih koji ade sawo
engleski jerik, onih koji uée sugleski i jus totne jedan od dva
preostula mwvedena siradn jesika, ali i onih koji ufe sva tri jezika.
Isti zukijuink vrijedii cu 15 udenika vog razreda koji uce niemadki
jenk. to w9 ucenika koji nce francuski. Bbrojiwo li broj uéenika
kojl ute engleski, broj néenika koji ude njemuiki i lroj uéenika
koji new francuski, dobivamo 18«15 -0 = 42, no pritom smo
one kaji uée tocno dva jezika brojuli dvaput, a one kel uée sva tri
jezika tri puta. po jednom wa svaki jerik. Prema tome. da bismo 1.
odredill totan broj utenika u 5.b razredn, od debivenag zbraju
morarmw aduzeti brojeve uéenika koji uge po bur dva strana jezika,
Novi rezubtat je 42 — 10 -7 - 6 = 10, &o Jos uvijek nije tofan
broj utenika v razredn, bududi da smo weenike koji uge sva tri
jezika oduzeli jedan puta previse. 'I'o znaéi da ith moramo ponovo
pribrojiti, odukle slijedi da u 5.b razeedu ima totuo 1945 = 24
ucenikn.

Nadalje, broj ucenika kojl uce samo njemacki jezik dobit éemo tako da od brojz svih ucenika koji ute njemaski
adnsmemo one koji ute bar jos jedan dodatni strani jezik, a dobiveno] razlici opet pribrojima one koje smo oduzeli
dva puta (to su ufenici koji née sva tri strana Jjezika). Dakle, trazeni brojje 15— 10— §+5 = 4. Konuéne, broj uéenika
5. razreda koji ufe engleski i Francuski jezik, ali ne i njemacki dobit éemo tuke di od broja onilt koji uce engleski i
francusks oduzmenio one kol uée sva tri strana jezika, Taj je broj 7 —5 = 9.

Dakle, u 5.b razredu ima ukupno 24 néenika, od kojil 4 utenika née samo njemacki jesik, 4 2 ufenika enpleski i
francuski jesik. ali ne 1 njemadki.

Nupomena. Prilikon anulize zadatka korisno je posluziti s¢ Vennovim dijagramonm, kao na slici.,
.......................................... e e e e o0 WISTPNG 10 BODOVA

l;'l_] Oznafimo trazene znamenke slovima:

@D Es - c@AET

Uncime odmah da st znamenke 2, 5 i 8 veé iskoristene, pa moramo rasporediti jos 1. 3, 4, 6, 71 0. Budisdi da je
200 - 38 = 7600 > 6000, a znamenka 2 je iskoristena, jasno Je da mora bitl ¢ = 1. Takoder, kako je sada 3 najmanja
tieiskoridtena znamenka, wmnozuk 5de [ sigurno mora biti vedi od 5300, Iz 270 18 = 5022 < 5300 zuto slijedi da je
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¢ = T ow= 9 {znamenln 8 jo vee iskoristena). Prema tome, b je jedny od zoamenki 3, 4, 6 1 7. Usistavagijern
dobivinno rodom 293 18 = 5274, 204 - 1] = 5292, 206 - [8 = 5328 § 207 . 18 = 5346, odakle vidune da se jeding o
posljariuing jednskosts nalaze sve znamenke od 1 do Y (u ostalima se vige puta ponavlia znamenka 2). Dakle. rjetenie
i

(D7D - sEAIE
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4 Ll byoj B = 1561 bio getveroznamenkast. nuzas e b £0, 1i. b e {3 iy 9}. Uodimo odmaly da tuj broj nije
crolivs onizn Jedno b jer wu znamenka jedinica nijeniti O niti 5. To dalje znadi da bro; B nije djeljiv nitis 16 = 5-3,
pa cowmozak A B gdje je A = 23a, biti djeljiv s 15 jedine u sljedeta dya slucajas (a) A jo dieljivo = 15: ) A je
theliivo s 5, 1 1 » 3. Razmatrimo te sluéaiove rerlom.

tij Da bi A biodjeliiv 5 15, on mora biti djeljiy i sa %154 3. S 5 e biti djeljiv sumozan a=0ilin =15 No, zn ¢ = 0
broy 43(h nje djeljiv s 3. pa taj sluéa) otpada. Ako pak je ¢ = 5, broj 435 dieljiv je i sa 3, 8to 2nadl da je umnozak
A« D djeljiv s 19 za svaki zbor znemenke b ¢ (L.2....,9}. Dakle, imamo 9 parova znamenkl: a =3ib=1:2=5|
h=2Za=5il. Jp=5lb=%a=5th=5a =dib=tha=51h=Tae=81h=8a=08ib=9

(b} Kao i u prethodnom sluénju, broj A ée biti djeljiv s § jedimo zaa=0ilia =3. § druge strane, B fe binl djcljiv s
3 Jedimo ukoliko jo 2broj njegovih znamenki. 4, h+ 8 —06+1 = b |- 12 djeljiv s 3. sto Je mognde samo za h e (2.6.9}
(b jo znmmenka razlicita od 0, Dukle, u ovorm sluéaju odgovarajudi purovi znameuki sw a=01b=% a=01b=6
e=0ib=0a=58ib=3a=hibh=6Ga =51b=9

Zujedno, trageni perovi znamenki su

[(RBR [L132 8 4,5 6,7 859101 12
e 0[O0 0[5"515'515'515 ' 55
[ ¢ T3 ;670,179 84,;5[6! 78 9

Vielisna on ' disee nkapne 12
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L5l (eksza gadatka vidljive je da jo ik KLAM NOPQR nastno jurezivinjeny 4 rubua trokita iz kvadrata ABCD,
Ronstpukeiju asunsimesricne slike tog lika vidljiva je iz slike. Takoder. uodimo da je zajednick; dio lika KLMNOPOR |
njegove onnosimetritoe slike ik ELM FAM'L’, pri éemu su £ i ¥ redom polovista stranien AB 1 BT kvadiats ABCD.
a L' 1 A redom osnogimelriéne slike votaka L i M obzirom na zadany os simofrije. Odredimo povriinu tog lika.
Vidinw da jo ona jednaka zbroju povrdina €etverokuts ELASEF | ELM'F. Bududi da su ta dva liks dobiveri jedan iz
drugog osnom simetrijom s obzirom na pravac EF. ijihove su povigine jednake. Zaro je

P(ELMFPAM'L'y =2P{ELMF)=2[P(EBF)~ P{LBAL)] .

Trokwt EBF e polovina kvadrata stranica duljine [EB) = |AB| : 2 =8:2 = 4 cm, 1], povrsine d - 1= 16 exs®, pa ja
povrding fog trokuta P{EDF)=106:2=8 cm® Slitvo. i trokut LBM je polovina kvadrara stranica dnljine 2 em, t.
poveSine 2-2 = 4 em®. Zato je njegova povrdina jednaka P(LBM)=41:2 =2 em? Konaduo, trajena povrsinn je

P(ELMFM'L") =2-(2=2)=2.6=12 cma? .
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