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Zadaci za 5. razred

I U kvadratice na slici rasporedi brojeve 1, 2. 3. 4,5, 6. 7, 8 1 9, tako da dobijes naznatene
umnoske.
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2. Na jednom natjecanju iz matematike bilo je 36 uéenika petog razreda. Svaki je iéenik za
pisanje dobio jednu olovku — crvenu, plavu ili zelenu, Zelenu je olovku dobilo 5 uéenika.
Da je njih petoro umjesto zelene olovke dobilo crvenu, broj uéenika koji su dobili plavu
olovkn bio bi tri puta manji od broja uéenika koji su dobili crvenu olovku. Koliko je
ucenika dobilo ervenu, a koliko plava olovku?

3. Neven je zamislio dva broja. Prvi broj kejeg je zamislio je éetveroznamenkast, znamenka
Jedinica mu je 1, a znamenka tisucica jednaka je znamenki stotica. Drugi zamisljeni broj
je dvoznamenkast, a ostatak pri dijeljenju prvog broja drugim iznosi 98, Koje je brojeve
zamislio Neven”

4. Ponedjeljkom 5.b razred jedne skole ima cetiri sata nastave, i to jedan sat hrvatskog
jezika, jedan sat matematike, jedan sat povijesti i jedan sat zemljopisa. Na koliko je
flatina mognde sastaviti raspored sati 5.b razreda za taj dan, nkoliko sat matematike ne
smije hiti neposredno iza sata zemljopisa?

5. Na praven p zadane su tocke K, A, B, €. D i L, kao na slici. Pri tome duzine AB, BC
i CD imaju jeduake duljine, polovista duzing AB i CD udaljena su 64 cin. a udaljenost
polovista duzina KA | DL iznosi 130 em. Odredi duljinu duzine K L.
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RJESENJA ZADATAKA ZA 5. RAZRED

ZA SVAKI OD ZADATAKA OVDJE SU DANI NEKI OD MOGUCIH NACINA RIESAVANIA.
UKOLIKO JE UCENIK ZADATAK RIESAVAO NA DRUGACIJI NACIN, CLAN POVIERENSTVA
DUZAN JE ADEKVATNO BODOVATI [ OCLJENITI NJEGOV RAD.

Svaki od brojeva 84, 15, 288, 48, 40 i 189 treba prikazatl kao umnozak tri razlidita faktora iz skupa {1,2,...,9}.
U prvi, drugi | treéi redak na slici treba upisati redom rastave brojeva 84, 15 i 288 na tri faktora, dok se u prvom,
drugom i trefem stupou trebaju nalaziti redom rastavi brojeva 48, 40 i 189. Prema tome, broj kojeg treba upisatj
u kvadratié na presjeku prvog retka i prvog stupea treba biti zajednicki faktor brojeva 84 i 48, broj u kvadraticu na
presieku prvog retia | drugog stupea treba biti zajednieki faktor bro jeva 84 1 40, a analogni zakljuécl vrijede i 22
brojeve u kvadratiéima na presjecima ostalih redaka i stupaca. 1 BOD
To znagi da trebamo otkriti zajednicke faktore brojeva 84, 15, 288, 48, 40 i 189, &to éemo najlakse napraviti rastavima
li svaki od njih na proste faktore. Vrijedi: 84 =2.2.3.7, 15=3-5,288=2-2.2.2-2.3-3 48 = 2-2.2.2.3,

40=2-2-2.51188=3.3.8-T. 2 BODA
Uocimo da faktor 5 sadrie jedine brojevi 15 | 40, odakle zakljutujemo da broj 5 treba upisati u kvadratic na presjekuy
drugog retka i drugog stupea. 1 BOD
Sligna, broj 7 treba upisati u kvadratié na presjeku prvog retka i tredeg stupea, jer je on faktor jedine brojeva 84 |

g4, 1 BOD

z rastava na proste faktore éitamo i da su s @ djeliivi jedine brojevi 288 | 189,
sto znaéi da se u kvadratiéu na presjeku treceg retka | tredeg stupca treba nalaziti

braj 9. 1 BOD 6|2 7| =¥
Sada je jednostavnio ispuniti i preostali prazan kvadratié u tredem stupew. U njega —

treba upisati broj 189 : (7-8) = 3. Odavde je odmah vidljiv i broj u kvadratiéu ' ’

na presjeku drugog retka | prvog stupea, tj. 15: (5. =1 1 BOD 1| -1s 3| =15
Jad nam je ostalo u kvadratiée rasporediti brojeve 2, 4, 6 i 8, Kaka smo iskaoristili

sve faktore 3 iz broja 288 zakliufujemo da su joi jedino 84 i 48 djeljivi sa 6, te

taj broj upisujemo u kvadrati¢ na presjeku prvog retka i prvog stupca. 1 BOD — 288
Odavde slijedi da u preostalom praznom kvadratiéu o prvom retku treba pisati 8- |4 9=

B4 :(6-7) = 2, 5to znafi da se na presjeku tredeg retha i drugog stupea troba I I T
nalaziti 40: {2.5) = 4. 1 BOD '

Na preostalo prazno mjesto upiSemo broj 8, &ime Jje tadatak rijeSen. RisSenje se 48 40 184
O, e oA A OB AR = UKUPNO 10 BODOVA

@ L. nagin Da svih § uéenika dobivene zelene olovke zamijeni ervenima, prema uvjetu zadatka, broj uéenika s plavim
alovkama bia Bi tri puta manji od broja uéenika s ervenim olovkama. To znadi da bi broj u¢enika s crvenim olovkama

nakon te zamjene bio trastruko veéi od broja uéenika s plavim alovkama, 4 BODA
odnosne ukupan broj uenika bio bi Zetic puta vedi od broja u2enika s plavim olovkama. 3 BODA
Kako ima ukupno 36 ugenika, zakljusujeme da plavu olovku ima njih 36:4 = 9. 1 BOD
Ostzll wéenici, tj. njih 36 — 9 = 27, imali bi covene olovks, 1 BOD
ito znadi da ih je prije zamjene s crvenim oloviama bilo 27— 5 = 22, 1 BOD
Prema tome, na pofetku je 9 utenika dobilo plavu, a 22 crvenu olovky,
......................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
2. naéin Zadatak se moze rijesiti i uvodenjem oznake za nepoznatu velidinu. tj. svodeniem na linearnu jednadzby
§ jedniom nepoznanicom. Oznadimo s = broj uéenika kaji su dobili plavu aloviku 1| BaD

| pretpostavimo da ostall ufenici imaju ervenu elovky, tj. da je 5 uéenika svoje zelens olovke veé zamijenile ervenima.
Prema uvjetima zadatka, broj uéenika s plavom sada je tri puta manji od braja ufenika s ervenom elovkar, tj. udenika

s crvenom olovkam Ui je puta vide od onih s plavom. Prema tome: crvsnu plevku ima 3r uienika, 3 BODA
Buduéi da je time abuhvaéens svih 36 uéenika. vrijedi jeditakast r <+ dr = 36, 2 BODA
odakie je 4 = 36, It BOD
odnosno £ =9 1 BQD
Dakle. plavu je olovku na podetku dobile § ueenika, pa nakon zamjene zelenih olovaka crvenims takvu olovky kma
3 -9 =27 udenika, : : 1 BOD
sto znagi da ih je na potetku s ervenom olovkem Lilo 97 — & = 22, I BoD

.................................... Pt e s e s s s ab e s s s e UKUPNG 10 BODOVA

@ Prema uvjetu zadatka, prvi zamisljeni brej je oblika aabl, pri demu su a. b e {0, 1,2,...,9}1a 40 ! BOD
Znamo da je ostatak pri dijeljenju dva prirodna broja uvijek man)i od djelitelia. Buduéi da jo drugi zamidlieni broj
avormamenkast, a ostatak pri dijeljenju prvog broja drugim iznosi 9%; zakljutujemo da drugi zamisljeni braj moze bitj
jeding 99, 2BODA
Trehamo jod odrediti znamenke a § b broja ecbl. Qstatak prodijeljeniu tog broja £ 99 iznosi 93, te j& broj aghl + 1
djeljivs99, tj s9is 11, 2 BODA



Pogledajma najprije Sta slijedi iz djeijivesti s 11. Imamo

aabl + 1 = 1000a + 100a + 106+ 1 + 1 = 1100a + 106 + 2= 11-100a + 106 + 2, 1 BOD
odakle vidimo da je 106+ 2 djeljivos 11. 1BOD
No, kako je b znamenka, to vrijedi samo za b= 2. ) 1BOD
Ostalo je odrediti znamenku @, tako da broj @a2l bude djeljiv s 9. To ée vrijediti jedino ako je zbroj njegovih
znamenaka, a +a+ 2 + 1 = 2a + 3, djeljivs 9, 1BOD
5to je moguce jedino za a = 3 (a je znamenkal). 1 BOD
Prema tome, prvi zamisljeni broj je 3321, a drugi 99.
..................................................................... GiediraevireiiiasEwnE IRETPRONIID BODOVA
Napomena. Znamenke braja 3abl mogli smo odrediti i na drugi nazin, Naime, iz &injenice da aabl pri dijeljenju s 99
daje ostatak 98 slijedi da je broj aabl — 98 djeljiv s 99, tj. s 9is 11, 2 BODA

Dakle, dalje proudavamn broj

@abl — 68 = 1000a + 100a + 10b + 1 — 98 = 1100a + 10b + 2 — 99 = 11(100a — 9) + 106+ 2, 1 BOD
koji je djeljiv s 11 samo ako je 105+ 2 djeljivos 11, 1 BOD
odnosna ako je b = 2 (b je znamenkal). 1 BOD
Dalje nastavljamo kao i u prethodnom rjeSenju.

.............................................................................

1. nafin Rasperede éemo grupirati prema tome gdje se u njima nalazi sat zemljopisa. Uogimo najprije da on moze
biti bilo koji sat po redu, tj. prvi, drugi, treéi il Zetvrti sat nastave. 1 BOD
Pretpostavima da je zemljopis prvi sat nastave, Tada matematika ne moge biti drugi sat po redu, nego samo tredi
| fetvrti, tj. njeno mjssto u rasporedu modetno odabrati na dva nagina Kad smo odabrali koji je sat nastave
matematika, ostaje na preostala dva mjesta u rasporedu razmjestiti hrvatski jezik | povijest, $to molemo napraviti na
dva nadina. Prema toms, rasporeda sati u kojima je zemljopis prvi sat nastave, a matematika nije odmah iza njega
ima2-2=4. 2 BODA
Potpuno analogno zakljuéujeme i u sluéaju kada je zemljopis drugi sat nastave, a matematika ne smije biti treci sat
po redu. Tada je matematika ili prvi ili Setvrti sat, pa takvih odgovarajucih rasporeda opet ima 2-2=4. 2 BODA
Isto vrijedi i kada je z=mljopis tredi sat nastave. Matematika tada mode biti samo prvi ill drugi sat po redu, pa je broj
takvih rasporeda opet 2-2 = 4, 2 BODA
Ostao je jos shuca] kada je zemljopis €etvrti, tj. zadnji sat nastave. Tada matematika moZe biti bilo koji od prva tri
sata, ti. njezinu poziciiu u rasporedu moZemo izabrati na tri nagina. Nakon &to smo to ufinili, na ostala dva mjesta
u rasporedu razmiestimo povijest i hrvatski jezik, 5to mefema na dva nafina. Dakle, cdgovarajudih rasporeda ima

.98 2 BDDA
Zajedno, uzimanjem u obzir sva Cetiri sluéaja, rasporeda sati u kojima sat matematike nije neposredno iza sata
zemljopisa imad +4 + 44+ 6= 18 1 BOD
O R A e B e e e e e S RS S e A UKUPNO 10 BODOVA
Z _ M _ | ZHMP, ZPMH
2. natin Zadatak se mode rijediti | tako da se umjesto b=
primiene osnovnih principa prebrojavania ispisu svi trageni Z _ _ M| ZHPM, ZPEM_
mﬁpml'l:di. Eu ovem sluéajy treba-nnlpmviti. plan po kujLTr_n M Z _ | MZHP, MZPH
temo ih tragitl, kako nekrod rasporeda ne bismo propustili. 7
Cznatimo | hrvarski jezik sa H, matematiku s M, povijest s — T T | _Z _ M| HZPM, PZHM
P, a zemljopissa Z. mozenio postupno ispuniti tablieu (slika :
desno) trazenih rasporeda, arganiziranu prema mjestu sata 7 M _ 2 _ | MHZP MPZIH
zemljopisa | ovisno o tome, matematike {npr. oznaka - = - M 2 HA
: : I : 1ZP, PMHZ
MZPH predstavlja raspored u kojem je matematika nrvi, s =
zemljopis drugl, povijest tredi. a hrvatski jezik fetvrti sat M _ _ Z| MHPZ, MPHZ
nastain) 9 BODOVA
Iz tablice je vidijivo da rasporeda ima |5, 1 BaD - — — L. M _ 2| HMPZ, PMHZ
_ _ M Z| HPMZ, PEMZ

Pronadeno rasporeda | O 2 |
Broj badova |0 g ]2
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3. naéin Broj rasporeda sati u kojima sat matematike nije nepasredno iza sata zemljopisa moZemo odrediti | zao-
bilaznim putem, take da odredima broj svih moguéih rasporeda sati i broj rasporeda koji ne zadoveljavaju postavljeni
uvjet, tj. u kojima sat matematike slijed] neposredno iza sata zemljopisa. Broj traZenih rasporeda tada debijemo kao

razliku ta dva broja. ) 2 BODA
Odredimo najprije broj svih meoguéih rasporeda sati. Sto e biti prvi sat nastave, moZemo odabrati na &etiri nagina
jer to mozZe biti bilo koji od predlofenih predmeta 1 BoD
Posto smo odabrali predmet koji ¢e biti prvi po rasporedu, drugi sat moZemo odabrati na tri naéina, kao bilo koji od
preostala tri predmeta. 1 BEOD
Neakon toga, tredi sat biramo na dva nafina, od precstala dva predmeta, a nerasporeden] predmet bit ée éetvrti sat
nastave, 1 BOD
Dakle, ukupno ima 4-3 -2 = 24 rasporeda sati. 1 BOD
lzratunajmo sada broj rasporeda sati u kojima je sat matematike neposredno iza sata zemliopisa. U ovom sluéaju
zemljopis ne moze bitl éetvrti, tj. zadnji sat nastave, nego same prvi, drugi ili tredi. 1 BOD

U svakom od ta tri slufaja, nakon $to smjestimo zemljopis i matematiku (odmah iza zemljopisa) u raspored, na
preostala dva mjesta ostaje razmjestiti dva predmeta — hrvatski jezik i povijest, $to moZemo na dva nagina. 1 BOD

Dakle, takvih rasporeda ima 3:2 =6. 1 BOD
Zato je broj trafenih rasporeda 24 — 6 = 18, I BOD
............................................................................................ UKUPNO 10 BODOVA

Napomena. Ugenik je zadatak mogao rijefiti i take da ispise sve mogufe rasporeds sati (njih 24) i onda izdvoji i
prebroji one s traZenim svojstvom. Bodovanje je u tom sludaju isto kao i kod 2. nafina rjesavanja.

--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

@ Neka su totke P, R, 81T redom poloviita duzina KA AB, CD i DL. Oznagimo duljine dutina K2, AR i OT

redomsa g, i b lBOD
Bududi da poloviste dijeli dufinu na dvije dugine jednakih duljina, imamo |KP| = |PA| = a, |AR| = |RB| =

|AB| = |AR| + |RB| =2z, |DT| = |TL| =bi |DL|=|DT|+ |TL| = 2b. 1 BGD
Iz pretpostavke da su duine A8, BC i OD jednakih duljina sada slijede i jednakosti |AB| = |BC| = |CD| = 2z, te
ICS|=|SD| ==z. 1 BOD
Unesimo ove podathe u sliku,

K P A R B cC § b T L o
—rle el =¥ s i * s
4 @ x 2z - - h b
_ 130 _

Skica 1 BOD
Saslike odmah moZemo oéitati sljedede jednakosti: |RS| = |RB| + |BC| + |C8| =z + 2z + T =47, 1 EOD
1PT| = |PA| + |AB| + |BC| +|CD]| + |DT|=a+9z+2r + 2r+ b= (a+ b) + 62 1 BoD
LKL = [KP|+{PT| + [TL] = |PT| +(a+#). 1 BOD
Kako je po uvjetima zadatka |RS| = 64 em, imamo 42 = 64, t. = = 16 em. 1 BOD
Takoder. 1z uvjeta |PT] = 130 cm slijedi da je (a+b)+6x = 130, odnesno a+b = 130—6z = 130—6-16 = 130—96 — 34,
. e+b=234 e 1 BOD
Konagpo. imamo |KL| = |[PT|+ (a+6) =130+ 34 = 164 em. 1| BoD

Dakie. rrafena duljina iznost 164 em.
- URUENG 10 BODOVA



