ZUPANIJSKO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
28. veljace 2017.
7. razred-rjesenja

OVDJE SU DANI NEKI NACINI RJESAVANJA ZADATAKA. UKOLIKO UCENIK IMA
DRUGACIJI POSTUPAK RJESAVANIJA, CLAN POVJERENSTVA DUZAN JE I TAJ POSTUPAK
BODOVATI I OCIJENITI NA ODGOVARAJUCI NACIN.

1. Prvi nadin:

Za siljaste kutove a i £ pravokutnog trokuta vrijedi a + = 90°. 1BOD
Iza =4k i p=5k redom slijedi: 4k + 5k = 90°, 9k = 90°, i kona¢no k = 10°, 1 BOD
odakle je a =40°1 g = 50°. 2 BODA
Kut o se smanjio za 8 % od 40°, §to iznosi 3.2° = 3° 12', 1 BOD
pa je sada a1 = 40° — 3° 12'= 36° 48" 1BOD
Onda je kut 1 =90° —36° 12'=53° 12" (ili f#1=150°+3° 12'=53°12"). 1BOD
Kut S se, dakle, povecao za 3° 12". 1 BOD
Kako je 3.2 : 50 = 0.064, 1 BOD
zakljucujemo da se veci kut povecao za 6.4 %. 1BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
Drugi na¢in:

Izomjeraa:f=4:5 dobijese Sa=4f i azgﬂ. 1BOD

- . - 4
Za §:iljaste kutove a i g pravokutnog trokuta vrijedi a + = 90°, odnosno E L+ =90°. 1 BOD

Dalje je %ﬁ =90°, iz ¢ega se izrauna f§ = 50°. 1BOD
Tada je a = 90° — 50° = 40°. 1BOD
Kut o se smanjio za 8 % od 40°, §to iznosi 3.2° = 3° 12, 1BOD
pa je sada a1 = 40° — 3° 12' = 36° 48" 1BOD
Onda je kut 1 =90° —36° 12'=53° 12" (ili #1=150°+ 3° 12'=53°12"). 1BOD
Kut S se, dakle, povecao za 3° 12". 1 BOD
Kako je 3.2 : 50 = 0.064, 1BOD
zakljucujemo da se veci kut povecao za 6.4 %. 1BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

Tredci nadin:

Za §iljaste kutove a i g pravokutnog trokuta vrijedi a + = 90°, pa je = 90° — a. 1BOD
Tadaje o : (90°—a)=4:5. 1BOD
1z 50. = 360° — 40 dobiva se 9a =360° i o = 40°. 1BOD
Tada je = 90° — 40° = 50°. 1 BOD
Kut o se smanjio za 8 % od 40°, §to iznosi 3.2° = 3° 12', 1 BOD
pa je sada a1 = 40° — 3° 12'= 36° 48" 1BOD
Onda je kut f1=90°—36° 12'=53° 12" (ili f#1=150°+ 3° 12'=53°12"). 1 BOD
Kut S se, dakle, povecao za 3° 12", 1 BOD
Kako je 3.2 : 50 = 0.064, 1 BOD
zakljucujemo da se veci kut povecao za 6.4 %. 1BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
Napomena: Ukoliko ucenik to¢no izraCuna trazeni postotak, a da pri tom nije izratunao kutove a; i
[, ne skidaju mu se bodovi.



7. razred

2. Prvi nadin:

Prije 6 godina, u prvom razredu, Marko je imao 7 godina, a hjegova sestra 8 godina. 1BOD
Iznos Markova dzeparca bio je 35 kn. Ako sa x oznac¢imo mjeseéni dzeparac Markove sestre, tada
vrijedi razmjer 35: x=7:8. 1BOD
1z tog se razmjera izra¢una 7x = 280 i X = 40. Te godine sestrin dzeparac iznosio je 40 kn, 1 BOD
a roditelji su im ukupno davali 75 kn mjesecno. 1 BOD
U sljedecih Sest godina taj se iznos povecavao za 10 kn svake godine, pa sad iznosi
75+ 10 6 =135 kuna, 1BOD
pri ¢emu ga Marko i sestra i dalje dijele u omjeru svojih godina, sada 13 : 14. 1BOD
Ako trazeni iznos Markovog dzeparca ozna¢imo s Yy, onda sestri pripada 135 -y, te vrijedi razmjer
y:(135-y)=13:14 1BOD
Vrijedi 14y =13 - (135 -vy), 14y = 1755 — 13y, 1BOD
te dalje 27y = 1755 i y = 65. 1BOD
U sedmom razredu Marko dobiva 65 kuna mjese¢no. 1 BOD

.......................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

Drugi nadin:

Prije Sest godina Marko je imao 7 godina, a njegova sestra 8 godina. 1BOD
Dzeparac su dijelili u omjeru svojih godina. Ako je Marko dobivao 7k kuna, a sestra 8k kuna, onda

su zajedno dobivali 15k kuna. 1BOD
Buduc¢i da je poznat iznos Markova dzeparca, 35 kn, tada iz 7k = 35 slijedi k = 5, 1BOD
tj. ukupan iznos dZeparca bio je 75 kn. 1 BOD
Tijekom Sest godina taj se iznos povecao za 60 kn, pa sad iznosi 135 kn. 1 BOD
Oni ga i dalje dijele u omjeru svojih godina: Marko ima 13, a sestra 14 godina. 1BOD
Marko ima 13k kn, a sestra 14k kn, §to je ukupno 27k kn. 1 BOD
1z 27k kn = 135 kn, 1BOD
izra¢una se k = 5. 1BOD
Markov sada$nji dzeparac iznosi 13 - 5 = 65 kuna. 1 BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

3. Prvi nacin:
Iz pocetne jednadzbe izrazi se nepoznanica X:

10x — 15k + 5k = 4x — 32 + k 1BOD
10x — 4x = 15k — 5k — 32 + k 1BOD
6x = 11k — 32 1BOD
« = 11k6—32 1 BOD
Iz uvjeta x>0 slijedi 11k — 32 > 0, odnosno 1BOD
11k >32 i k>§. 1BOD
11
Iz 32 = 2E 1BOD
11 11
se zaklju¢i da je trazeni najmanji prirodni broj k = 3. 1 BOD

Rjesenje jednadzbe za k = 3 dobije se uvr§tavanjem te vrijednosti u ve¢ izracunati izraz

lelk—32 11'3—32. 1 BOD

, dobivamo da je x =

Rjesenje je X :% . 1BOD
........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA



7. razred

Drugi nacin:

Pocetak rjesavanja identi¢an je prethodnom postupku do izra¢una k = 3 (za ukupno 8 BODOVA).
Ako se k=3 uvrsti u pocetnu jednadzbu dobije se 5+ 2x—9)+ 15=4 - (x—8) + 3. 1BOD
Rjesenje te jednadzbe je x :é : 1 BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

. Neka je zadani razlomak Ly

y
AKo se brojnik x smanji za 8 %, brojnik novog razlomka bit ¢e 0.92x. 1BOD
Ako se nazivnik y poveca za 8 %, nazivnik novog razlomka bit ¢e 1.08y. 1 BOD
Novi razlomak je oblika 0.92x . 1BOD
1.08
Dalje je 0.92x _ 92x _ 23x. 1 BOD
1.08y 108y 27y
Treba rijesiti jednadzbu X — 292X _ o 1BOD
y 1.08y
5-(1—§j:2 1 BOD
y 27
X4 _ 1 BOD
y 27
X_p. 4 1 BOD
y 27
X_p.27 1 BOD
y 4
x_21 1 BOD
y 2

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

Napomena: Jednadzbu X. 2;47 =2 moguce je rjesavati i na druge nacine, npr. nakon dijeljenja
y

brojem 4 dobiva se x 1 = E , odnosno x 1 = 1 , pa mnozenjem brojem 27 dobivamo X 2—7 )
y 27 4 y 27 2 y 2

| taj nacin rjesavanja boduje se s 3 boda.

. Neka je D druga krajnja totka duzine paralelne s duzinom AB tockom X i E druga krajnja tocka
duzine paralelne s duzinom AB tockom Y.
C
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Promatramo trokute AXDC i AABC. Vrijedi da je |LXCD| =|4ACB| (zajednicki kut kod vrha C) i
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| £CXD| =| £CAB| (kutovi s usporednim kracima ili kutovi uz presjecnicu). Prema KK poucku,

trokuti AXDC i AABC su sli¢ni. 1 BOD
1z |CX| : [XA| =4 : 1 zaklju¢ujemo da je omjer |CX| : |CA| = 4 : 5, tj. koeficijent sli¢nosti tih trokuta
jekzg. 2 BODA
Povrsine sli¢nih trokuta odnose se kao kvadrati (k - K) duljina odgovarajucéih stranica, dakle vrijedi
4 4 16 16
Paxoc - Pansc = gg = 2_5 , 0dNOSN0 Py = 2_5 Pansc - 1BOD
Izrazimo povrsinu osjenc¢anog dijela tj. povrsinu cetverokuta ABDX.
16 9

Pasox = Passc ~ Pxoc = Passc _2_5 Passc :2_5 Pansc - 1BOD
Iz uvjeta zadatka je P,vec = Pasox =235 Passc- 1BOD
Trokuti AYEC i AABC su takoder sli¢ni prema poucku KK (zajednicki kut kod vrha C i sukladni
kutovi uz presje¢nicu). 1 BOD
Iz omjera povrSina tih trokuta P, : Pusc =9:25, slijedi da je koeficijent proporcionalnosti
k=|CY|:|CAl=3:5. 2 BODA
Tada je |CY|: |[YA|=3: 2. 1 BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA



