ZUPANIJSKO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
28. veljace 2019.

4. razred - rjeSenja
OVDJE SU DANI NEKI NACINI RJESAVANJA ZADATAKA. UKOLIKO UCENIK IMA
DRUGACII POSTUPAK RJESAVANJA, CLAN POVJERENSTVA DUZAN JE I TAJ POSTUPAK
BODOVATI I OCIJENITI NA ODGOVARAJUCI NACIN.

1. Ema je svoje kune razmijenila u banci A.

4500:5 =900 1 BOD
900 - 20 = 18 000 1 BOD
Ema je za 4500 kuna dobila 18 000 grina. 1BOD
Ana je svoje kune razmijenila u banci B.

4300:100=43 1 BOD
43 - 420 =18 060 1 BOD
Ana je za 4300 kuna dobila 18 060 grina. 1BOD
Ana je platila sladolede. 1BOD
18 060 — 18 000 = 60 1 BOD
Razlika u dobivenim iznosima je 60 grina.

60:2=30 1 BOD
Cijena jednog sladoleda je 30 grina. 1BOD
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2. Prvi nadin;:

1z 5. tvrdnje slijedi da je Darko visok 141 cm. 1BOD
Prema 3. tvrdnji, Jakov i Mate zajedno imaju 272 cm pa je jedan od njih visok 135 cm,

a drugi 137 cm. 1 BOD
1z 4. tvrdnje slijedi da je Jakov visok 135 cm, 1BOD
a Mate 137 cm. 1 BOD
Iz 6. tvrdnje slijedi da je Viktor visok 138 cm ili 142 cm. 1BOD
Iz 1. tvrdnje slijedi da je Bruno visi i od Ante i od Lovre pa je visok 138 cm ili 142 cm. 1 BOD
1z 2. tvrdnje slijedi da je Bruno visok 138 cm, 1BOD
a Viktor 142 cm. 1 BOD
Iz 1. tvrdnje slijedi da je Ante visok 132 cm, 1BOD
a Lovre 128 cm. 1 BOD
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3. Prvi nadin:

a) Prva kucica sastoji se od 6 §ibica. 1 BOD
Za dodavanje svake sljedece kuéice potrebno je dodati 5 Sibica. 1BOD
Za 55 kuéica potrebno je

6+54.-5= 2 BODA
=6+ 270 1BOD
= 276 Sibica. 1BOD
b) Za prvu kucicu trebalo je 6 Sibica pa za ostale kuéice preostaje 756 — 6 = 750 §ibica. 1 BOD
Kako je za dodavanje jedne kuéice potrebno 5 Sibica, moze se dodati 750 : 5 kucica, 1 BOD
atoje 150 kucica. 1 BOD
Pomocu 756 §ibica moze se prikazati 151 kuéica. 1 BOD
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Drugi nacin:

a) lzgradnju po¢nimo s 1 Sibicom.. 1BOD
Sada za svaku ku¢icu treba dodati 5 $ibica. 1BOD
Za 55 kucica potrebno je

1+55-5= 2 BODA
=1+275 1 BOD
=276 Sibica. 1BOD
b) Nakon prve §ibice za kucice preostaje 756 — 1 = 755 §ibica. 1 BOD
Kako je za dodavanje jedne kuéice potrebno 5 Sibica, moze se prikazati 755 : 5 kucica. 2 BODA
Pomocu 756 Sibica moze se prikazati 151 kuéica. 1 BOD
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Tredi nacin:

a) Medu 55 kucica u nizu, 28 su ha neparnom, 1 BOD
a 27 na parnom mjestu. 1 BOD
Za svaku kucicu na neparnom mjestu potrebno je 6 Sibica, a 1 BOD
za svaku izmedu, na parnom mjestu, potrebne su 4 Sibice. 1 BOD
Ukupno je potrebno:

28-6+27 4= 1 BOD
=168 + 108 = 276 sibica. 1BOD
b) Kako za kuéice na susjednom parnom i neparnom mjestu treba ukupno 10 $ibica, 1 BOD
od 756 Sibica mogu se napraviti ukupno 75 takvih parova, 1 BOD
odnosno 150 kucica. 1 BOD
Od 6 preostalih Sibica sagradena je posljednja, 151. kuéica. 1 BOD
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4. Prvi nacin:
Srpanj ima 31 dan pa ¢e Dora kod bake provesti 31 dan. 1 BOD
Broj 31 nije moguée podijeliti brojem 3 bez ostatka pa Dora ne moze svaki dan Citati.
Broj 31 nije moguce podijeliti brojem 2 bez ostatka pa Dora ne moze svaki dan voziti bicikl. 1 BOD
Ako Dora planira Citati 1 dan, ondaje31 —3-1=28,28:2=14.
Bicikl ¢e voziti 14 dana. (1. nagin) 1 BOD
Ako Dora planira Citati 2 dana, onda je 31 —3 -2 =25,25:2 =12 ostatak 1.
Dora nece Citati 2 dana.
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Ako Dora planira citati 3 dana, onda je 31 -3 -3=22,22:2=11.

Bicikl ¢e voziti 11 dana. (2. nacin)

Ako Dora planira Citati 4 dana, onda je 31 —3 -4 =19,19:2 =9 ostatak 1.
Dora nece Citati 4 dana.

Ako Dora planira Citati 5 dana, onda je 31 -3 -5=16,16:2 = 8.

Bicikl ¢e voziti 8 dana. (3. nacin)

Ako Dora planira Citati 6 dana, onda je 31 —3 -6 =13,13:2 =6 i ostatak 1.
Dora nece Citati 6 dana.

Ucenik, u nekom trenutku, zakljucuje da se broj dana ¢itanja povecava za 2.
Ako Dora planira ¢itati 7 dana, ondaje31-3-7=10,10:2=5.

Bicikl ¢e voziti 5 dana. (4. nacin)

Ako Dora planira Citati 9 dana, ondaje31 -3-9=4,4:2=2,

Bicikl ¢e voziti 2 dana. (5. nacin)

Ako Dora planira citati 11 dana, onda je 31 —3 - 11 =31-33.

Dora nece Citati 11 dana ili viSe od 11 dana.

Dora je mogla na 5 razli¢itih nacina isplanirati broj dana ¢itanja i voznje bicikla.

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD
1BOD
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Drugi nadin:
Srpanj ima 31 dan pa ¢e Dora kod bake provesti 31 dan.

Broj 31 nije moguée podijeliti brojem 3 bez ostatka pa Dora ne moze svaki dan ¢itati.

1BOD

Broj 31 nije moguée podijeliti brojem 2 bez ostatka pa Dora ne moze svaki dan voziti bicikl. 1 BOD

Ako Dora planira voziti bicikl 1 dan, onda je 31 -2 -1 =29, 29 : 3 =9 ostatak 2.
Dora nece voziti bicikl 1 dan.

Ako Dora planira voziti bicikl 2 dana, ondaje31-2-2=27,27:3=9.

Citat ¢e 9 dana. (1. nadin)

Ako Dora planira voziti bicikl 3 dana, onda je 31 —2 - 3 =25, 25 : 3 =8 ostatak 1.

Dora nece voziti bicikl 3 dana.

Ako Dora planira voziti bicikl 4 dana, onda je 31 —2 - 4 = 23,23 : 3 =7 i ostatak 2.

Dora nece voziti bicikl 4 dana.
Ako Dora planira voziti bicikl 5 dana, ondaje31-2-5=21,21:3=7.
Citat ¢e 7 dana. (2. nacin)

Ako Dora planira voziti bicikl 6 dana, ondaje 31 -2 -6=19,19: 3 =6 ostatak 1.

Dora nece voziti bicikl 6 dana.

Ako Dora planira voziti bicikl 7 dana, ondaje 31 -2 - 7=17,17 : 3 =5 ostatak 2.

Dora nece voziti bicikl 7 dana.
Ako Dora planira voziti bicikl 8 dana, ondaje 31 -2 -8 =15,15:3=5.
Citat ¢e 5 dana. (3. nacin)

Ucenik, u nekom trenutku, zakljucuje da se broj dana voznje bicikla povecava za 3.

Ako Dora planira voziti bicikl 11 dana, ondaje31-2-11=9,9:3=3.

Citat ¢e 3 dana. (4. nadin)

Ako Dora planira voziti bicikl 14 dana, ondaje31—-2-14=3,3:3 =1,

Citat ¢e 1 dan. (5. nadin)

Ako Dora planira voziti bicikl 17 dana, onda je 31 -3 - 17 = 31 — 51.

Dora nece Citati 17 dana ili viSe od 17 dana.

Dora je mogla na 5 razli¢itih nacina isplanirati broj dana ¢itanja i voznje bicikla.

1BOD

1BOD

1BOD
1BOD

1BOD

1BOD

1BOD
1BOD

.......................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA



Zupanijsko natjecanje, 4. razred

Tredéi nadin:

Srpanj ima 31 dan pa ¢e Dora kod bake provesti 31 dan.
Kako broj 31 nije niti dvokratnik niti trokratnik nekog prirodnog broja, Dora ne mozZe niti sve dane
Citati niti sve dane voziti bicikl.
(Napomena: Umjesto ovog obrazlozenja, uéenik moze u tablici poceti s planiranim brojem dana

Citanja 0.)

Poslozimo podatke u tablicu:

. Broj dana Trokratnik Dvokratnik
Broj dana .. . .
citanja voZnje bro!a dgna bI’Oj.a dgrla Ukupno
bicikla Citanja voznje bicikla
1 30 3 60 3+60=63
1 15 3 30 3+30=33
1 14 3 28 3+28=31
2 13 6 26 6+26=32
2 12 6 24 6+24=30
3 11 9 22 9+22=31
4 10 12 20 12+20=32
4 9 12 18 12+18=30
Broj dana ¢itanja ne moze biti paran (jer bi tada udvostruceni broj dana voznje
biciklom morao biti neparan, $to je nemoguce jer je svaki broj pomnozen s 2
paran broj).
5 8 15 16 15+16=31
7 5 21 10 21+10=31
9 2 27 4 27+4=31

Kada bi broj dana ¢itanja bio 11 ili ve¢i od 11, trokratnik bi bio vec¢i od 31.
Dora je mogla na 5 razli¢itih nacina isplanirati broj dana ¢itanja i voznje bicikla.

Cetvrti nadin:

Neka je broj dana c¢itanja n, a broj dana bicikliranja m.
Kada bi broj dana ¢itanja utrostrudila, a broj dana kada vozi bicikl udvostrucila, ukupno bi 3n dana
¢itala i 2m dana vozila bicikl.
Kako srpanj ima 31 dan, Dora ¢e biti kod bake 31 dan pa vrijedi

3n+2m = 31.

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD

1BOD
1BOD
1BOD

1BOD
1BOD
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1BOD

1BOD

Pribrojnik 2m je paran, a zbroj 31 je neparan pa zaklju¢ujemo da 3n mora biti neparan §to znaci da

je i nneparan.

Odredimo sve mogu¢nosti za n.
Ako je n =1, tada je 2m = 28, odnosno m = 14.
Ako je n = 3, tada je 2m = 22, odnosno m = 11.
Ako je n =5, tada je 2m = 16, odnosno m = 8.
Ako je n =7, tada je 2m = 10, odnosno m = 5.
Ako je n =9, tada je 2m = 4, odnosno m = 2.
Ako je n>11, tada je 2m < 0, §to je nemoguce.
Dora je mogla na 5 razli¢itih nacina isplanirati broj dana ¢itanja i voznje bicikla.

1BOD

1BOD
1BOD
1BOD
1BOD
1BOD
1BOD
1BOD
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5. Prvi nadin:

Skica: 1BOD
G N F
D¢m =— = =— — — : ¢ M
A B E

Neka pravokutnik ABCD predstavlja staro, a pravokutnik AEFG novo igraliste.

Kako je duljina duzine GN  jednaka duljini duzine DC i duljina duzine EM jednaka duljini
duzine BC, te dijelove stare ograde Katarina moze iskoristiti za novo igraliste. 1BOD
Za ograditi igraliSte jo§ nedostaje ograde ukupne duljine jednake zbroju duljina duzina

BE, MF, NF i DG jer su ostali dijelovi ogradeni starom ogradom.

Takoder vrijedi: duljina duzine NF jednaka duljini duzine BE i duljina duzine MF jednaka je
duljini duzine DG .

Kako je stranice starog igraliSta povecala za pola duljine vrijedi:

Zbroj duljina duzina BE i NF jednak je duljini duzine AB i zbroj duljina duzina MF i DG jednak

je duljini duzine AD. 1 BOD
Dakle, za novo igraliSte nedostaje dio ograde jednak zbroju duljine duzina AB i AD , §to je jednako
polovini opsega zadanog pravokutnika 1BOD
tj. 188 : 2 = 94 metara. 1 BOD
Podijelimo pravokutnik AEFG na pravokutnike jednakih povrsina kao na slici. 1BOD

G m m m F

n c n

D

n n

n n

A m m B m E
Povr§ina novog igralista sastoji se od 9 takvih pravokutnika. 1 BOD
Povrsina starog igralista sastoji se od 4 takva pravokutnika, a 1BOD
povrsina kojom je povecano staro igraliSte od 5 takvih pravokutnika. 1 BOD
Veca je povrsina kojom je povecano staro igraliste. 1 BOD
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Drugi nacin:

|

Neka manji pravokutnik predstavlja staro, a ve¢i pravokutnik novo igraliste. 1BOD
Katarina moze dijelove stare ograde pomaknuti na sljedeci nacin: 1BOD

4

‘

(Napomena: Priznaje se bilo koji nacin koji prikazuje situaciju iz zadatka.)

Kako bi ogradila novo dvoriste, nedostaje joj jos polovina duljine stare ograde. 1 BOD
188:2=94 1BOD
Katarina mora kupiti jo$ 94 metara ograde. 1BOD
Podijelimo oba igralista na pravokutnike jednakih povrsina: 1BOD

(Napomena: Priznaje se i drugaéija podjela koja vodi do to¢nog zakljucka.)

Staro igraliSte sastoji se od 4 pravokutnika. 1 BOD
Novo igraliSte sastoji se od 9 pravokutnika. 1BOD
Povrsina kojom je povecéano staro igraliste sastoji se od 5 pravokutnika. 1 BOD
Veca je povrsina kojom je povecano staro igraliste. 1 BOD
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Napomena 1: Ako je ucenik do to¢nog zakljucka o odnosu povrSina doSao uvrstavanjem
konkretnih duljina stranica koje odgovaraju zadanom opsegu, od posljednjih 5 bodova dobiva
ukupno 2 BODA.

Napomena 2: Ako je ucenik do to¢nog zakljucka o odnosu povrsina doSao uvrstavanjem
konkretnih duljina stranica koje ne odgovaraju zadanom opsegu, od posljednjih 5 bodova dobiva
ukupno 0 BODOVA.



